A K.M.L. egyik legutobbi szamaban olvastam nehéany tréfas mennyiségtani bebizonyitast, s ez felbatorit arra,
hogy sorozatukat folytassam. Igen szellemes és fogas kérdésekre akadni Rebiere: Mathématiques et Mathématiciens
czimd munkéjaban, a "Mathesis’ czimi belga folyoirat 1892. és 1893. évfolyamaiban. Az aldbbiakban targyaltak koziil
némelyiket innét vettem, de vannak olyanok is, melyeknek eredetérsl nem tudok beszamolni.

Most pedig arra figyelmeztetem a szives olvasot, hogy innét kezdve ne higyjen el nekem semmit.
1. Bebizonyitom, hogy 100 = 1.

Legyen a = 100, b =101, ¢ = 1.

a=b—c
a® = ab — ac
a? —ab= —ac
b2 b2
a2—ab+z = Z—(b—c)c
2 b? i 2
a —ab—i—z zz—bc—i—c
b\> b\?
-2+
s mindkét oldalon négyzetgyokdt vonvan
b b
a — 5 =C— 5
vagyis
a=c

Q.ED.

2. Az Osszes szamok egymés kozt egyenlSk. Ugyanis vegyiink fel két tetszés szerinti szamot, a-t és b-t, melyek
kiilonbsége = c; tehat

a—b=c
Mindkét oldalon (a — b)-vel szorozvan
a® —ab — ab + b* = ac — be

a’ —ab —ac = ab—b% — be

ala—b—c)=bla—b—rc)
s a kozos tényezével vald osztas utén

a=b.
Q.E.D.
3. Bebizonyitom, hogy 2 = —1.
Induljunk ki az alabbi evidens egyenlségekbdl:
a+b=—c
a+c=-b
b+c=—a
Osszegiik
20a@+b+c)=—(a+b+c)
honnét
2=-1.
Q.E.D.

4. A szamok egyenlGségének egy masik bebizonyitasanal a kovetkezd evidens foltevésbdl indulunk ki:

2—a2=a%—a2

1Kérjiik az egyes bizonyitasokban el6forduld hibak megjelolését.



ala—a)=(a+a)(a—a)

(a — a)-val egyszertisitvén

a=a+a
a=2a
tehét
1=2

s ha mindkét oldalon 1-et hozzdadunk, akkor azt talaljuk, hogy 2 = 3, 3 = 4 stb.

5. Ha a nem egyenld b-vel, a mit roviden igy szokés jeldlni: a # b, akkor = — a # x — b, tehat (z — a)? # (z — b)2.
Ennélfogva az
(2 - a)? = (v — b)?

egyenlet lehetetlennek latszik. Amde
2% — 2ax + a® = 2 — 2bx + b2,
honnét

1
x = §(a+b).

Igy tehat a lehetetlennek mondott egyenletnek mégis van gyoke.
6. Adva van a kovetkezs egyenlet:
3r—b  3a—4b
3x—5b 3a—8b
Az egyenlGségi jel két oldalan &ll6 tort kifejezések nem egyenlSk az egységgel. Ismert tétel szerint, ha két egyenld

tort szamlaloinak kiilonbségét elosztjuk nevezsiknek kiilonbségével, egy az adottakkal egyenls tortet nyeriink. Ezt a
mi esetiinkben alkalmazvan

3x — 3a+ 3b
3z — 3a + 3b
kifejezéshez jutunk, mely = 1; tehat az adott tortek mindegyike egyenls az egységgel.

7. Nem igaz, hogy: ha két mennyiség egyenkint egyenls egy harmadikkal, akkor azok egymaés kozt is egyenlk. Mert
foltéve, hogy
r—a+c b xz+c a+bd

c y+b a+c

)

y—a+b ¢
s ezen egyenld tortekre a 6)-ban emlitett tételt alkalmazzuk, akkor

r—a—b+c b w—a-b+c a+b
y—a+b—c ¢ y—a+b—c a+tc

tehat az eleinte idézett elv szerint
b a+b

c a+c

a mi nyilvan absurdum: hiszen ha a tort szamlalojat és nevezdjét ugyanazon mennyiséggel novelem, akkor értéke
megvaltozik.

8. A tortek egyenlGségére vonatkozd tételek egyéltalan érvénytelenek. Induljunk ki a kévetkezd egyenletbdl.

x+1 - r—1
a+b+1 a+b-1"

Vonjuk ki mindkét oldalon az 1-et kovetkezSképpen:

r+1 a—l—b—i—li r—1 at+b—1
a+b+1 a+b+1 a+b—-1 a+b-—1

akkor

r—a—b xT—a—0>

a+b+1 a+b—-1

tehat két egyenls szamlaloja tort akkor is egyenls értékd lehet, ha nevezdik kiilonbozék.
Az adott egyenlet reciprok értékét tekintvén

a+b+1 a+b-1

x+1  z-1




honnét hasonloképpen

a+b+1 z+1 a+b-1

rz—1

r+1 _3:—|—1 oz —1
a+b—x a+b-—zx

x+1  x-1

s a megforditott értékekre térvén vissza
z+1 z—1

at+b—zx at+b—=x

rz—1

vagyis két egyenld tort értéke akkor is egyenls lehet, ha szamlaloik kiilonbozéek.



