Legyen g(z) egy kivant tulajdonsagu polinom a feladatbeli n szamhoz. Létezik tehat olyan a egész, melyre g(a) =
2004. Definialjuk a g1 (z) := g(x + a) polinomot. Nyilvan ¢; (0) = g(a) = 2004, azaz g1 (x) konstans tagja 2004, tovabba
a g1(x) = n egyenletnek léteznek kiilonbo6z8, ay,aq, . .., az004 egész gyokei, melyek egyike sem 0, mivel g1(0) = 2004.
Ez azt jelenti, hogy

gi(x) —n=(x—a)(xr—az2)...(x—aos) - g2(x),

ahol a polinomosztas miatt a go(x) polinom is egész egylitthatos, konstans tagja legyen c. Az egyenlGségben szerepls
két polinom konstans tagjai megegyeznek, igy persze

|2004— 7’L| = |a1| . |a2| el |a2004| . |C|,
ahonnan, felhasznalva, hogy ¢ # 0, kapjuk, hogy
12004 — 1| > laa] - az] ...~ Jazooal > 1] | = 1]+ [2] -] = 2| ... [1002| - | - 1002],

Innen latszik, hogy 0 < n < 2004 nem lehetséges, ezért a fenti egyenl6tlenségbdl n > (1002!)2 + 2004 kovetkezik.
Legyen most a g(z) polinom a kévetkezs:

g(z) = —(z — 1) (x4 1)(z — 2)(x +2)...(z — 1002)(z + 1002) + (1002!)* + 2004.

Erre a polinomra g(0) = 2004 és
g(£k) = (1002!)* + 2004

minden 1 < k < 1002 egészre, vagyis a feladat kérdésére a valasz

n = (1002!)* +2004. O



