I. megoldas. Alkalmazzunk inverziot az A-val szemkozti hozzairt korre, melynek kézéppontjat F' jeloli. Az ABC
haromszog oldalai (mivel érintik e kort) mind azonos sugart korokbe transzformalodnak. Feltehetjiik, hogy ez a sugar
egységnyi, és a megfelels korok kdzéppontjai O 4, Op és Oc. Az ABC koriilirt kdrének a képe az A', B’ és C’ pontokon
atmend kq kOr lesz. (A vesszGs valtozat az adott pont inverzio utani képet jeloli.)

Azt allitjuk, hogy a ki kor szintén egyégnyi sugari. O4, Op és O¢ ugyanis egyarant egységnyi tavolsagra vannak
az F-t6l, igy a rajtuk atmend kor sugara is egységnyi. Az O 0 pO¢ haromszog oldalfelezGpontjai altal meghatarozott

haromszog koriilirt korének sugara tehat 3 E haromszog csticsai az FA', FB' és FC' szakaszok felez6pontjai, tehat

1
az emlitett 3 sugart kort egy F' kozepi 2-szeres nagyitas a ki-be viszi, mely igy csakugyan egységsugari.

Az A’ koriili 2 egység sugart kor beliilrél érinti az AB, ill. AC oldalak képeit és a koriilirt kor képét is, igy e kor
éppen k képe lesz az inverzi6 soran. A P’, Q' pontok pedig az A’-vel atellenes pontok a megfelels egyégsugari korokon,
ezért A'FP’ és A'FQ’ egyarant derékszogek, tovabba F (a szimmetria miatt) felezi P’'Q’-t. Mivel F volt az inverzio
kozéppontja, F' egyuttal a PQ szakaszt is felezi. [

Megjegyzések. 1. Hasonloan a tavalyi verseny els6 feladatdhoz, idén sem volt haszontalan a sikbeli inverzi6 tulaj-
donséagainak ismerete (jollehet tavaly tobben probalkoztak az alkalmazéasaval). A versenybizottsag fenntartja maganak
az inverzioval (is) megoldhato példa kitiizésének jogat.

2. A feladat szoros rokonsagot mutat az 1978. évi Nemzetkozi Matematikai Didkolimpian kitizott 4. feladattal.
A kiilonbség lényegében annyi, hogy az olimpiai feladatban a k kor beldilrél érintett, és az érintési pontok alkotta
szakasz felezGpontja a beirt kor kozéppontja volt. Az emlitett feladatra megjelen egyik szellemes megoldas otlete
konnyen alkalmazhaté a mi esetiinkre is. Ezt vazoljuk az alabbiakban.

3. Tobb versenyz6 probalkozott az analitikus moédszerrel. Természetesen igy is teljes értékd megoldas kaphato,
azonban viszonylag kevesen jartak sikerrel.

II. megoldas. Legyen E a k kor és az ABC haromszog koriilirt korének érintési pontja, M, ill. N pedig a
PE, ill. QF egyeneseknek és a haromszog koriilirt kérének F-t6] kiilonb6z6 metszéspontja. Mivel E-bél a k kort egy
kozéppontos hasonlosag viszi az ABC haromszog koriilirt kérébe, az M-ben, ill. N-ben a koriilirt korhoz htuzott érintsk
parhuzamosak AB-vel, ill. AC-vel. Eszerint M felezi a C-t tartalmazdé AB ivet, N pedig felezi a B-t tartalmazd6 AC
ivet.

Felhasznalva a keriileti szogek egyenlGségét, illetve hogy feleakkora ivhez feleakkora keriileti szog tartozik

B+a T+

MEB<=MFEA<+ AEB< = +9= 5
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adodik, ahonnan

BEP< =7 — MEB< = a;ﬂ.
(Felhasznéltuk, hogy oo + 8+ v = 7.)
Vilagos, hogy ABEC hurnégyszog, igy a konkiv BEC< nagysaga m + «. Legyen F' az iménti szog felezGjének és
a P(Q) szakasznak a metszéspontja. Eszerint
T+« T —

BEF< = 5 és APF< = 5

hiszen az AQP haromszog egyenld szaru. Azt kaptuk, hogy FEBP hurnégyszog, melyben a PF iven nyugvo keriileti

szogre

PBF<I=PEF<£=BEF<1—BEP<1:W;a—a;ﬂzﬂgﬂ.

Az adodott tehat, hogy BF az ABC haromszog B-nél 1évé kiils6 szogének a felezGje.

A fenti szdmolas értelemszeri modositasaval adodik, hogy CF az ABC haromszog C-nél levé kiils6 szogfelezsje.
A két kiilsé szoglelezd F' metszéspontja egyfel6l a BC oldalhoz hozzairt kor kézéppontja, masfelsl rajta van az ABC
haromszog A-bol indulé szoglelezsjén. E szogfelezs azonban felezi az egyenls szart APQ haromszog alapjat, az allitast
igazoltuk. O




