Megoldas (Gyarmati Maté megoldasa alapjan).
A BCQ< és BAQ< azonos iven nyugvo keriileti szogek, BAQ< és PQ A< valtoszogek, valamint PQA< és PC A<
szintén azonos iven nyugvoé keriileti szogek.

Innen
BCQ<« = BAQ< = PQA<« = PCA«

adodik. Ezen kivil RAC< = BQC<, hiszen ABQC hirnégyszog. Tehdt RACA ~ BQCA, hisz két-két szogik
egyforma, igy CRA<t = CBQ< is teljestil.
Legyenek B’ és Q' rendre a B, illetve Q pontok tiikdrképei a JaJp egyenesre. Vilagos, hogy

1
TpAJa<t = JpAC + CAJa<t = 5(RACK + CAB<) = 5 - 180° = 90°

N =

és hasonloan ) )
JpBJa< = JgBC< + CBJs<t = 5(ABO<I +CBS<) = 3’ 180° = 90°,

ahol S a CQ és AB metszéspontja. A tiikrozés miatt tehdt Ja, A, B, Jp és B’ egy koron (JaJp Thalesz-korén)
vannak. Ezen kiviil Jp és J4 egyarant rajta vannak az ABC haromszog C-nél 1évé kiilss szogfelezGjén, ezért a B csics
B’ tiikorképe az AC egyenesre illeszkedik. Kordbban lattuk, illetve a tiikrozés miatt RCA< = QCB< = Q'CB'«, igy
R, C és Q' is egy egyenesre esnek. Ezek szerint

RAB'<«= RAC<« = BQC« = B'Q'C« = B'Q'R«,

tehat az R, A, Q' és B’ pontok is hirnégyszoget alkotnak.

A JgABB' és RAQ' B’ korok hatvanyvonala AB’, a Jg ABB' és Jg RJ 4 korok hatvanyvonala pedig J4Jg. E harom
kor hatvanypontja pedig a két hatvanyvonal metszéspontja, C. Tehat a C pont hatvanya az RAQ' B’ kérre |CR| - [CQ'|,
és ez megegyezik a JoR.Jp korre vett hatvannyal. Mivel R az utébbi koron fekszik, @Q'-nek is illeszkednie kell e korre,
tehat Ja RJpQ’ hurnégyszog. Innen

180° = JaRJp< + JAQ/JBQ = JaRJp<<+ JaQJp<,

és nekiink pontosan ezt kellett igazolnunk.

Megjegyzés. A feladat allitasa akkor is teljesiil, ha a PQ hiarrol nem tessziik fel, hogy metszi az AC és BC oldalszakaszokat.
Ez az altalanositds tobb, egymastol lényegesen nem kiilonbozé eset gondos vizsgalataval a fentiekhez hasonléan igazolhaté.
A bizottsag nem kivanta ezzel terhelni a versenyzéket, ezért dontott a specialis eset kittizése mellett.



