Segéddllitas: Nyolc egymast kovetd egész szam koziil legfeljebb ketts valaszthatéd ki agy, hogy semelyik két kiva-
lasztott szam kiilonbsége ne legyen prim.

Bizonyitds: Barmely két kivalasztott szam kiilonbsége 1, 4 vagy 6 (mivel 8 egymast kovets szamrol van szo és
a kiilonbség nem lehet 2, 3, 5 vagy 7). Tegyiik fel, hogy ki tudunk valasztani harmat agy, hogy barmelyik ketts
kiilonbsége 1, 4 vagy 6. Legyenek ezek a szadmok a < b < ¢ és legyenek x = b —a, y = ¢ — b. llyenkor z, y, és z + y
is az 1, 4, 6 szamok valamelyike. Ez nem lehetséges. Ellentmondéasra jutottunk, tehat nem tudunk kivalasztani harom
szamot.

Az els6 2022 pozitiv egész szamot feloszthatjuk 252 ilyen 8-as csoportra (1-8, 9-16, ..., 2009-2016) és egy 6-0s
csoportra (2017-2022). Egyik csoportbol sem valaszthatunk ki 2-nél tbb szamot. Igy 6sszesen nem valaszthatunk ki
2 - 253 = 506-n4al tobb szamot.

Példa 506-ra: 4-gyel osztva 1 maradékot adé szamok (barmely 2 kiilonbsége oszthato 4-gyel, igy nem lehet prim).

Igy legfeljebb 506 szamot valaszthatunk ki.

Kovdcs Alex (Szegedi Radnoti Miklos Kisérleti Gimn., 12. évf.)

Megjegyzések. 1. Egy tipikus hiba az volt, hogy a megold6 a helyes konstrukciobol indult ki (4k 4 1 alaka szamok
halmaza), és azt mondta, hogy tobb elemet méar nem lehet kivilasztani ebbdl a halmazbol. Ez hibas érvelés, mert
pl. ha moho algoritmussal elkezdjiik kivalasztani a legkisebb szédmot, amit még bevehetiink, akkor az {1,2,10,11,...}
halmazt kapjuk. Igy viszont lényegesen kevesebb elemet valasztunk ki, mint 506, azonban tovabbi elemet mar nem
tudunk a listankhoz adni.

2. Szintén hasonl6 hiba, hogy feltették, hogy periodikusan kell kivalasztani a szamokat.

3. Egy masik tipikus hiba, hogy lényegeben csak annyit mondtak, hogy ha van két szomszédos szadm, akkor utana
van legalabb hét nem kivalaszthaté szam. Ez az érvelés azonban nem zarja ki azt az esetet, hogy a valasztott szdmok
halmaza az {1,5,...,2021,2022}.



