Ha a hatvanyok szamtani kozepeit silyozott szdmtani kdzepekkel helyettesitjiik, akkor a stlyozott hatvanykoze-
pekhez jutunk. Ezekre is atvihetd az allitas: az ugyanazon stlyokkal stulyzott hatvinykdzepek koziil mindig a nagyobb
kitev6hoz tartozo a nagyobb. A bizonyitas torténhetne teljesen hasonldan, csak a (4) egyenlGtlenség helyett kellene
a megfeleld sulyozott egyenlGtlenséget igazolni. Révidebben is célhoz érhetiink azonban, ha észrevessziik, hogy a (3)
egyenlGtlenség atalakithato egy szimmetrikus Jensen-egyenlStlenséggé. Vonjunk n-edik gyokot és irjunk «7, x4 helyett
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Ez azt fejezi ki, hogy a valtozo (n+1)/n-edik hatvanyéara teljesiil a kéttagt szimmetrikus Jensen-egyenlGtlenség. Ebbél
viszont kovetkezik, hogy a fiiggvény konvex s igy teljesiil ra a kéttagu (és tobbtagu) sulyozott Jensen egyenlGtlenség
is, tehat ha q1, qo pozitiv és ¢1 + ¢2 = 1, akkor
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Irjuk vissza yi, y2 helyébe 27, x%-t és vonjunk még n + 1-edik gyokot is, nyerjiik, hogy
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Eredményiinkbdl ismét kovetkezik természetesen, hogy barmely két pozitiv egész kitev6hoz tartozéd sulyozott hat-
vanykozép koziil is a nagyobb kitev6hoz tartozé a nagyobb.
Alkalmazzuk eredményiinket 1/x1, 1/zo-re. Ha s és ¢ pozitiv egész szamok és s > ¢, akkor
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vagy mindkét oldal reciprok értékét véve
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Mivel —s < —t, ez azt jelenti, hogy negativ kitev§ji hatvanykozepek koziil is a nagyobb kitev6hoz tartozé a nagyobb.



