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Van ilyen polinom. Legyen p(z) = H (z — ). Ekkor p(p(z)) gydkei a p(z) —i (i =1,2,...100) polinomok gydkei.
i=1
Két ilyen kiilonb6z6 polinomnak nem lehet kozos zo gyoke, hiszen p(zg) — i = p(xg) — j nem teljesiilhet kiilonbozs
i, j esetén. Ezért elég azt belatni, hogy mind a szdz polinomnak van szaz kiilénb6z6 gyoke. Mivel a polinomok
folytonos fiiggvények, ezért ha a < b és f(a) és f(b) eljele kiilonbozs, akkor az f polinomnak a és b kozott van

gyoke. Azt fogjuk belatni, hogy ha n paros, és 0 < n < 100, akkor p(n + 0,5) > 100, ha pedig n paratlan, akkor
100

p(n +0,5) < —100. Az S = H (n+0,5—1i) szorzatban 100 — n darab negativ tényez$ van, és a 100 — n az n-
i=1

nel megegyezs paritast. Ezért elég azt belatni, hogy |S| > 100. A szorzatban legfeljebb két olyan tényezs szerepel,

amelynek az abszolut értéke legfeljebb 0,5, és legalabb 96 olyan van, aminek legalabb 2. Ezért a szorzat abszoldt értéke

legalabb 0,5-0,5-2% = 294 > 27 > 128 > 100. Igy paros n-re p(n+0,5) —i > 0, paratlanra pedig p(n 40,5 —i) —i < 0.

Ebbdl kovetkezik, hogy ha 0 < n < 99, akkor n + 0,5 és n + 0,5 + 1 kozott van gydke p(z) — i-nek, és igy van 100

kiilonbo6z6 gydke.
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