Megmutatjuk, hogy Kezd6 szamara létezik nem veszt§ stratégia.

Legyen Kezd§ els6 szama 0, mindegy, hogy hol. Ezt kovetGen Kezdd minden tovabbi 1épésében a Masodik altal
el6tte beirt szamtoél kiilonbozs szamot ir be: ha van hely abban az oszlopban, ahova Masodik utoljara irt szamot, akkor
abba az oszlopba, kiilénben pedig egy olyan oszlopba, amibe hasonlé esetben még nem tett szdmot. Ilyen biztos, hogy
van, mert Masodik ezen stratégia mellett pontosan 9 oszlopot fejez be, a tobbi 9 oszlop pedig (a kezdGoszlopot nem
szamolva, hiszen ott mindenképpen Kezd6 rakja az utols6 szamot) csak akkor telhet meg, ha Kezd6 egy ilyen esetben
oda rakja a szamat, tehat marad benniik addig hely.

Igy B < 10, hiszen minden oszlopban legfeljebb eggyel nagyobb az l-esek szama, mint a 0-aké, mivel az utolso
lépés kivételével az oszlopban barmely jatékos minden egyeséhez tartozik a masik jatékosnak egy-egy kiilonb6z6 0-ja.
Masrészt Osszesen (19 -19 — 1)/2 = 180 darab 1-es van a tablazatban, mivel a legels6 lépésen kiviil minden lépéspar
(Masodik, majd Kezd6 lépése) soran a beirt szamok Osszege 1. Ebb6l a skatulyaelv miatt kovetkezik, hogy a 19 sor
egyikében legalabb 10 az 1-esek szama, tehat A > 10 > B, vagyis Masodik nem nyerhet.

Ezutan azt mutatjuk meg, hogy Masodik szamara is létezik nem vesztd stratégia (lényegében ugyanaz, mint Kezdsé,
csak sorokra alkalmazva).

Masodik irjon Kezdd utolséd leirt szdmanak sordba masmilyen szamot; amikor pedig nem tud, akkor egy olyan
sorba irja a masmilyen szamot, ahova még nem irt szdmot ilyen helyzetben. Ez lehetséges, hiszen a stratégia szerint
Kezd6 pontosan 10 sort fejez be, ekkor kell Masodiknak 6nall6an lépnie, és ahova 1ép, ott onnantol Kezd6 1épése utan
paros sok szam lesz, tehat azokat Kezdd nem tudja befejezni. Igy 10 sort Kezd6 fejez be, 9 sorba pedig Masodik rak
onalléan egy-egy szamot, ezeken a szadmokon kiviil pedig minden sorban ugyanannyi 1 és 0 van. Tehat minden sorban
legfeljebb 10 darab 1-es van. Osszesen 180 vagy 181 darab l-es van a tablazatban (Kezdd utolsé szamatol fiiggéen),
tehat a skatulya-elv szerint kell lennie olyan oszlopnak, ahol legalabb 10 darab 1-es van. A < 10 < B, vagyis Kezd6
nem nyerhet.

Mivel mindkét félnek van olyan stratégiaja, melyet hasznalva a mésik fél nem nyerhet, egyik fél szdméra sem létezik
nyers stratégia.
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