I. megoldas. Indirekten tegyiik fel, hogy az egyik tag nem egész. Mivel a, b és c szerepe felcserélhetd, foltehetjiik,

b
hogy példaul az els6 tag, i nem egész. Ez azt jelenti, hogy van olyan p prim, ami a nevez6 kanonikus alakjaban

magasabb kitevén van, mint a szdmlaléban. Jelolje rendre z, y és z a p legmagasabb hatvanyanak a kitevgjét, amivel

ab
a, b illetve ¢ oszthato. Ekkor az — tOrt szamlalojanak primtényezsGs alakjaban a p kitevGje x + y, a nevezSjében z, és

c
indirekt feltevésiink értelmében z > z 4 y.
A harom tort Gsszege
a?b? + b?c2 +a’c  a?b? + 2(a? + b?)

abe abc

Ez a tort egész, azaz a nevezd osztja a szamlalot. A szamlalo elss tagjaban p kitevje 2z+2y, ¢>-ben 2z, (a®+b)-ben
pedig legalabb min (2z, 2y); igy & (a2 + bz) kanonikus alakjaban a p kitevGje legalabb

2z + min (2z, 2y) > 2z > 2z + 2y.

Ebbdl kovetkezik, hogy a tort szamlalojaban a p maximélis kitevGje 2z + 2y. A tort nevezGjében viszont p maximalis
kitevGje  + y + z > 22 4 2y, ami ellentmondas.

Fiilép Csilla (Szegedi Radnoti Miklos Kis. Gimn., 9. évf.)

II. megoldas. Az

3 ab bec  ca\ , ab bc ab ca bc ca ab bc ca
=~ (—+—+— |2+ (= —+— —F— |2 —— — — =
c a c b a b c a b

b b
=23 - (a—+—c+%>x2+(a2+b2+c2)x—abc
c a

b b
egész egylitthatos polinom fGegyiitthatoja 1, racionélis gyokei pedig a—, % és —c.
c a
A Rolle-tétel (racionalis gy(’jkteszt miatt ezek a gyokok egészek is, ami éppen a feladat allitasa.
Hervay Bence (Budapesti Fazekas M. Gyak. Alt. Isk. és Gimn., 11. évf.),
Madcsai Daniel (Keszthelyi Vajda J. Gimn., 11. évf.)

Ihttp://math.bme.hu/ nagyat /rolle.pdf


http://math.bme.hu/~nagyat/rolle.pdf

