A trapéz alapjain fekvé CAB< és ACD< szogek valtoszogek, tehat egyenlSk. Emiatt az AC'D haromszog egyenls
szard. A trapéz ismert tulajdonsiga, hogy az AM D és BC M haromszogek teriilete egyenld. Azt is tudjuk a feladat
feltételei, illetve az el6bbi szogegyenlGség alapjan, hogy AM = BC, tovabba BM = CD = DA. Vagyis az AMD és
BC M haromszogeknek nem csak a teriiletiik egyezik meg, hanem két-két oldaluk is (1. dbra).

1. dbra

Belatjuk, hogy ez a két haromszog egybevago is.

Ehhez el6szor azt vizsgaljuk meg, hogy hany olyan nem egybevigdé haromszog van, amelynek két-két oldala és
teriilete megegyezik. Ha adott a teriilet, akkor ismerjiik az adott oldalakhoz tartoz6 magassagokat is. Ha felvessziik
az egyik adott oldalt (PQ) és az ismert hozzatartozo magassaggal parhuzamost hizunk ezzel az oldallal, akkor biztos,
hogy a haromszog harmadik csticsa csak ezen a parhuzamos egyenesen helyezkedhet el. A harmadik cstucs (R) ezen
kiviil rajta van az adott szakasz egyik végpontja mint kdzéppont koriil rajzolt, a mésik adott oldal hosszusagaval
megegyez6 sugart korvonalon. A parhuzamos egyenes és a korvonal egymast legfeljebb két pontban metszi (Ry, Ra)
a 2. dbra szerint. (A méasik parhuzamos egyenes berajzolasa, a végpontok és a koriiljaras felcserélése nem vezet ezektél
eltérs megoldasra.)
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2. dbra

A kor kozéppontjaban a PQ egyenesre allitott merdleges egyenesre szimmetrikusan helyezkednek el az R1Q és RoQ
szakaszok, ezért PQR1< = VQR2<, tehat a PQRy és PQRs szO6gek, ha nem egyenlsk, akkor 180°-ra egészitik ki
egymast.

Most térjiink vissza az AM D és BCM haromszogek vizsgalatahoz. Elsfordulhat-e itt, hogy az elsé dbran a-val és
~-val jelolt szogek kiegészitG szogek? A szogek elhelyezkedése alapjan « = ACD< < BCD< és v = DBC< < ABC«,
igy ekkor

180° = a+ v < BCD<+ ABC«

lenne, ez pedig ellentmondéas, mert az ABCD trapéz B-hez és C-hez tartozo szogei 180°-ra egészitik ki egymaést. Az «
és v szogek tehat ugyanakkorak.

Innen a megoldas mar néhany lépésben befejezhets. Belattuk tehat, hogy DAMA = M BCA. Az AMD és BMC
szogek csucsszogek, ezek is egyenldk, vagyis ADM< = BMC< = AMD< = BCM<«. Ez a két haromszog tehat
egyenls szart is. A DM C haromszog is egyenld szart, ennek a hdromszognek kiilsé szoge a DM A<, amely ezek szerint
2a nagysagi. Az AM D egyenld szariu haromszog szogeire

MAD< + AMD< + MDA< = a4+ 2a + 20 = 180°.

Innen o = 36°, végiil az ABCD trapéz szogei 72°, 72°, 108°, 108°.
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