I. megoldas. Legyen AB =a és CD = c. A CE2F) és a CAB haromszogek hasonléak, mivel ACB<t = ExCF <,

valamint
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CA-CB_DA_DB Ezt és a megfelels szogek egyenlGségét felhasznélva:

A fentiekhez hasonloan

(1) CE,yFyA ~ CABA,

(2) EyAE;A ~ DACA,

(3) FyBFA ~ DBCA,

(4) DE F,A ~ DABA.
(1) és (4) esetében a hasonlésagi arany p _g = igy E1Fy = EoFy = a - p ZL’C' o= C;};@.
(2) és (3) esetében a hasonlésagi arany et igy B1Ey = 1 Fy = c- il

Tehat Ey E2Fy Fy rombusz, ezért az atloi merdlegesek egymasra (1. dbra).
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II. megoldas. Célunk belatni, hogy az F1 Fy és EoF5 vektorok mer6legesek egymasra, ami pontosan akkor teljesiil,
ha a skaléris szorzatuk 0.
Jelolje a DA, DC', AB vektorokat rendre a, c, illetve b, hosszukat a megfelel6 kisbeti; legyen tovabba 2

+c
(2. dbra).
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2. abra

Ekkor

C@:ﬁ—m:(a—kb)—c, ﬁ:—a—b, E:—a—kc,

ezért



AEy = BAC = —Ba + fe,
AFy = AB+ BFy=b+ 8BD =b+ f(-b—a) = —Ba+ (1 A)b,

+(1 - 5)b) — (=Ba+ Bc) = (1 — 5)b — Be. Hasonloéan
BBC = B(DC — DB) = fe — fla+b) = —fa— fb + fe,
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(1 — 8)b + Be. Felirva Ey Fy és EaFy skalaris szorzatét:

E\F - ExFy = ((1—B)b+ Bc)((1 - B)b — fec) = (1 — B)°b? — 52 =
<b+c—b)2 ) < b )2 , b b2¢?

= —- b - c = - =
b+c b+c (b+c)? (b+c)

Tehat a két vektor skalaris szorzata 0, vagyis merdlegesek egymaésra.
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