A 2n egymast kovets egész szam halmazat jelolje H. A H elemei k6zott legfeljebb egy lehet oszthatoé 2n-nel, hiszen
két ilyen szam kiilonbsége legalabb 2n, mig H legnagyobb és legkisebb elemének kiilonbsége csupan 2n — 1. Hasonld
okbdl az n 4+ 1,n + 2,...,2n — 1 szdmoknak legfeljebb két tobbszordsiik lehet H-ban, mivel hdrom ilyen tobbszoros
koziil a legnagyobb és legkisebb kiilonbsége legalabb 2(n + 1) > 2n — 1.

A tovabbiakban n paritasa szerint két esetet kiilonitiink el egymastol.

1. eset: n paros. Ekkor az n+1,n+2, ..., 2n szdmok koziil n péros és ugyanennyi paratlan. Ha — a 2n kivételével —
ezek kozil mindegyik k-nak két tobbszordse van H-ban, akkor ezek ,szomszédos” t6bbszorosok (ik és (i + 1)k), igy
a paratlanoknak egy paratlan és egy paros tobbszorose, a parosaknak pedig két paros tobbszorose talalhatd H-ban.

Ez (a 2n egyetlen H-beli tobbszorosét is beszamitva 2(; — 1) + g +1=n+ g — 1 paros és) g paratlan tobbszorost

n
jelentene H-ban; mivel azonban H-nak pontosan n paros és n paratlan eleme van, ebben az esetben legfeljebb n + —

lehet a H-ba es6 tObbszorostk szama. Ez a korlat el is érhets: legyen H = {n + 1,n 4+ 2,...,3n}, ekkor (n + 1)-t6l
2n-ig mindegyik szdm oszthatd azn+1,n+2, ..., 2n szdmok koziil valamelyikkel, mégpedig sajat magéval. A t6bbiek

3
koziil pedig az g darab péros szam: 2n+2 =2(n+1),2n+4=2(n+2), ..., 3n = 2(;) oszthato rendre n 4 1-gyel,
n+2-vel, ..., n+ E—vel.
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2. eset: n paratlan. Az el6z6 esethez hasonléan, most (T péros es) — paratlan szdm van az n + 1, n + 2,

- n—1
..., 2n szdmok kozott. Igy a H-ba es6 paratlan tobbszordseik szama , ezért a H-ban talalhatoé tobbszorosok

-1 -1
szama legfeljebb n (a H paros elemeinek a szdma) + nT Az n+ nT korlat elérhetd, ha példaul (ismét) a H =

-1
{n+1,n+2,...,3n} valasztassal éliink. Ekkor ugyanis az n + 1, n + 2, ..., 2n szamok sajat magukkal, az r

3n—1

-1
darab péros szdm pedig: 2n+2=2(n+1),2n+4=2(n+2),...,3n—1=2( )=2(n+ nT) sajat magénak

a felével oszthato. n
Tehat 2n egymast kovets egész szam kozott legfeljebb n + [5] olyan lehet, amely oszthat6é azn+1,n+2, ..., 2n

szamok valamelyikével.
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