I. megoldas. Az x = 1-re nyilvan y = 1 megfelel6. Ha = > 1 és paratlan, akkor legyen y = = — 1; ekkor
- 3 _ .3 3 _ 3.3
r4+y+1=2z|22°-3@—-z=+x—-1)+1=2"+y  +1.
Végiil, ha x paros, akkor legyen y = = + 1. Ekkor

z4+y+l=z+(z+1)+1=
=2x+1)|(z+1)22°+2+2) =22 +32" +32+2 =
=P+ @+1)’+1=2"+4°+1.

Legyen ezutan x tetszdleges pozitiv egész. Mivel
By rl=@+y+ DA+ Dy+(@+1)%) +2® +1 - (z+1)%

azért x +y+ 1|2 +9y° +lesetén x +y+ 1| 2° +1— (z +1)°. Az utobbi egész szam semmilyen pozitiv egész z-re
nem lehet 0 (hiszen két szomszédos pozitiv kobszam kiilonbsége nagyobb, mint 1), ezért csak véges sok osztdja van.
Tehat nincs olyan pozitiv egész x, amelyhez végtelen sok megfelels y tartozna.

Csertdin Andrds (Nagykanizsa, Batthyany L. Gimn., 12. évf.)
IT. megoldas. Az a® + b® = (a + b)(a® — ab + b?) azonossag miatt
4+ +y| (@+1)°+¢° =@ +° +1) + (322 4 32).

Igy y pontosan akkor teljesiti a feladat feltételét, ha 322 + 3z = 3z(x + 1) oszthato x + y + 1-gyel. Ez pedig teljesiil,
ha y = 2x — 1, hiszen akkor
r+y+1=3z|3z(x+1).

Az is latszik, hogy a 0-t0l kiilonb6z6 3z(x + 1)-nek csak véges sok osztoja van, ezért x +y + 1 csak véges sok megfelels
értéket vehet fel, tehat y is.

Ajtai Boglirka (Miskolc, Foldes F. Gimn., 12. évf.)

Megjegyzés. Hasznaljuk fel az 2° + 3> +1 = (z +y + 1)(2? — 2y — x +9* — y + 1) + 32y azonossagot. A feladat
feltétele ekkor  +y + 1 | 3xzy. A véges sok megfelels tulajdonsagn y létezése abbol is kovetkezik, hogy ha (adott x
3
mellett) y > 322 + 2z — 1, akkor 3zy > 3zy —y+32>+2r—1 = (z+y+1)(3z — 1) szerint %
T4y

+1
3zy < . 3y
< 3z. Igy ilyenkor —————
+1 EY LY z+y+1

> 3z — 1, masrészt

a nyilvanvaléan teljesiils y < = + y + 1 egyenl6tlenség miatt két szomszédos

egész szam kozé esik, tehat nem lehet egész.
Gyorffy Agoston (Budapesti Fazekas M. Gyak. Alt. Isk. és Gimn., 12. évf.)



