I. megoldas. Jelolje az elsé egyenletet (1), a méasodikat (2), a harmadikat pedig (3). A (3)-at az (1)-be beirva
adodik, hogy yz - y = z. Ha z # 0, akkor mindkeét oldalt z-vel osztva ebbdl 32 = 1 kovetkezik.

1. eset. y = 1. Ekkor (1) alapjan = = z, és igy (2)-bol 2 = 1.

Ha z =1, akkor (1) miatt z =1-1=1. Ha x = —1, akkor szintén (1) alapjan z = —1-1= —1.

2. eset. y = —1. Ekkor (1)-b6l —x = z, és igy (2) miatt —2® = —1, vagyis z* = 1.

Ha z =1, akkor (1) miatt z =1-—1= —1. Ha pedig x = —1, akkor szintén (1) alapjan z = —1- -1 = 1.

Végiil, ha z = 0, akkor (2) miatt y = 0, (3) miatt pedig = = 0.

A megoldasok tehéat:

1] —-1] 1]-1]0
y| 1| 1] -1]-1]0
z| 1] 11| 1]0
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II. megoldas. Konnyen lathato, hogy ha z, y, z megoldas, akkor |z, |y|, || is megoldas. Az is vilagos, hogy ha
valamelyik ismeretlen értéke 0, akkor a tobbié is; pl. x = 0 esetén y = xz = 0 = xy = 2. A pozitiv megoldéasokat keresve
szorozzuk Ossze a harom egyenletet; kapjuk, hogy (zy)(x2)(yz) = zyz, azaz (zyz)? = xyz, ezért ilyenkor zyz = 1.
Az altalanossag sérelme nélkiil feltehetjiik, hogy « > y > z. Ekkor viszont z > 1 > z miatt x = yz < y, igy = = y.
Hasonléan z = xy > y szerint y = z, tehat © = y = z = 1 az egyetlen pozitiv megoldas. A t6bbi nemnulla megoldés
ettdl elgjelekben kiilonbozhet csak, mégpedig gy, hogy az egyik ismeretlen 1, a méasik kettd pedig —1.

Megjegyzések. 1. Tobben — a netes megoldashoz hasonléan — a hdrom egyenletet Osszeszoroztak, és az igy kapott
(xyz)2 = xyz egyenletbdl jutottak eredményre. Sokan pedig a szimmetriat kihasznélva az x = +1, y = +1 és z = +1
lehetGségeket vizsgaltak, az eseteket lesziikitve annak segitségével, hogy csak paros darab negativ szam lehet a valtozok
kozott.

2. Nagyon sokan ugy osztottak valamelyik valtozoval, hogy nem kototték ki, hogy az nem lehet 0. Koziiliik legtébben
igy nem kaptak meg az x = y = z = 0 megoldast, sokan pedig csak ugy odairtak, hogy az is megoldas. Tobben csak
egész szdmokra oldottdk meg a feladatot, holott ez nem volt benne a feladat szovegében.



