I. megoldas. Legyen az A pont meréleges vetiilete az e egyenesre T. Mivel PAQ egy derékszogi haromszog,

a PAT és AQT héromszogek hasonloak, tehét % = TO’ amibsl PT - TQ = AT? (1. dbra).

Mivel a T pont helyzete valtozatlan, igy AT? allandé P és Q barmely vélasztasa esetén, ezért a T pont BPQ
korokre vonatkoz6 hatvanya is alland6. Vegyiink két tetszéleges BPQ és BP'Q’, a feltételeknek megfelels kort és
legyen ezek B-t6l kiilonb6z6 metszéspontja X. Az X B egyenes atmegy a T ponton, mert az X B egyenes a két kor
hatvanyvonala, és T hatvanya a két korre megegyezik. Tegyiik fel, hogy van olyan, a feltételeknek megfelels BP*Q*
kor, amely a BPQ kort egy X-t6] kiilonbz6 X’ pontban metszi. Ennek az 0j kornek és a BPQ kornek a hatvanyvonala
az X'B egyenes.

e St 1. dbra
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Azonban ez ellentmondas, mert X és X' a BPQ kor kiilonboz6 pontjai, igy T ¢ X'B, és ezzel T hatvanya a két
korre nem lehetne egyenls, pedig egyenld kell, hogy legyen. Igy X’ egybeesik az X ponttal. Tehat mindegyik kor
adtmegy az X ponton.
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II. megoldas. Invertaljuk az e egyenest és a B pontot az A kézéppontia, AB sugaru korre. Ekkor B képe 6nmaga,
e képe pedig egy, az A ponton atmend kor lesz (2. dbra).

Legyen ennek a kornek a kozéppontja O. Az inverzi6 szogtarté tulajdonsaga miatt és PAQ< = 90° kovetkeztében
P'AQ'< = 90°, igy a Thalész-tétel megforditasat felhasznalva tudjuk, hogy P’ és Q' az €’ kor egy atmérdjének két
végpontja.

A B', P', ' pontokra illeszkedd kor messe az B'O egyenest S-ben. Ebben a korben a szel6tétel miatt OP' x0Q' =
OB’ x OS, ebbdl
OP' % 0Q’

oB

Mivel az e’ kérben P’ és Q' egy atmeérs két végpontja, ezért OP’ és OQ’ fiiggetlen a P és @ pontok valasztasatol,
tovabba OB’ is fiiggetlen a P és Q pontok valasztasatol, azaz OS is fiiggetlen a P és @ pontok vAlasztasatol.
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Ezzel belattuk, hogy a B’, P’ és Q' pontokra illeszkeds kor a P és () pontok valasztasatol fiiggetleniil athalad
S-en, tovabbéa még egyszer invertilva: a B, P és () pontokra illeszked6 kor a P és Q pontok valasztasatol fiiggetleniil
athalad S inverz képén.
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