
Egy szám osztóinak számát úgy határozzuk meg, hogy prímtényez®s felbontásában a prímhatványok kitev®inél

eggyel nagyobb számokat összeszorozzuk. A mi esetünkben ennek a szorzatnak prímszámnak kell lennie. Ha a prímté-

nyez®s felbontásban egynél több prímtényez® szerepelne, akkor az osztók száma nem lenne prímszám; tehát mindkét

szám prímhatvány.

Ebb®l következik, hogy ha azN számnak q darab osztója van, akkor a hatványkitev®je (q−1). MivelN prímtényez®s

felbontásában egy prím szerepel és N osztható p-vel, így ez a prímszám a p. Tehát N = pq−1
. Hasonlóan kapjuk, hogy

M = qp−1
.

Meg kell vizsgálnunk, hogy az N + M = pq−1 + qp−1
összeg mikor lesz ötjegy¶. Az egyenlet jobb oldalán p és

q felserélésével ugyanazt az eredményt kapjuk, így az egyszer¶ség kedvéért egyel®re tételezzük fel, hogy p ≤ q. Ha

pq−1
legalább hatjegy¶, akkor a pq−1 + qp−1

összeg is az. Mivel 218, 312, 510, illetve 76 legalább hatjegy¶, ezért sak

az alábbi 13 esetet kellett megvizsgálnunk (a táblázat belsejében a megfelel® pq−1 + qp−1
értékek állnak).

Ezekben az esetekben N és M lehetséges értékei (�gyelembe véve, hogy felserélhet®ek).

p q N M

2 17 65 536 17

17 2 17 65 536

3 11 59 049 121

11 3 121 59 049

5 7 15 625 2401

7 5 2401 15 625

Varga Ákos (Keskemét, Bányai Júlia Gimn., 11. évf.)

Megjegyzés. A javítás során sajnos viszonylag kevés maximális érték¶ megoldás született. Sokan �gyelmetlenségb®l

nem a feladat kérdésére válaszoltak, hanem sak a prímeket adták meg, az N és M számokat nem. Szintén sokan

voltak, akik hat helyett sak három megoldást adtak meg, és nem vették észre, hogy N és M felserélhet®. Sokan

voltak azok is, akik nem indokoltak kell®en részletesen, és emiatt vesztettek pontot (általában vagy N és M p-vel és

q-val felírását nem vezették le, vagy a prímek kiválasztásánál sak felírták a jókat, megmutatták, hogy azok tényleg

jók, de nem indokolták, hogy más megoldások nem lehetnek). Aki egyáltalán nem indokolt, sak végeredményt közölt,

az 0 pontot kapott, mivel a versenykiírás szerint pusztán az eredményközlésre nem adható pont. Emellett persze voltak

szép megoldások is.
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