Qi P ay
—  hatarértéke 0 lesz, ——
a;—1 + a; + Q41 ap + a1 + as

hatarértéke pedig 1, ezért a teljes Osszeg 1-hez konvergal. Az is latszik, hogy ha minden agg1 = 0, és minden ag, = 1
n

1
Konnyen lathato, hogy a; = — és n — oo esetén, ha i # 1, akkor
n

lenne, akkor az Gsszeg éppen 5 egész része lenne; azonban az a; szamok el6irt pozitivitdsa miatt asg41 = 0 helyett

n
az agp+1 — 0 esetet vizsgaljuk: ilyenkor az Osszeg tetszélegesen kozeliti az 5 egész részét. Ezzel a feladat masodik

részének két kovetelmeényét igazoltuk.
Ratériink a két egyenlGtlenség bizonyitasara.
P . ) . . ay +az+as " .
Az 1 szigori alsé korldt: n = 3 esetén a hérom tag Osszege PR 1. Belatjuk, hogy ha minden a4, ..., a,
aq a9 as
pozitiv szadm n-esre az 6sszeg 1-nél nagyobb, akkor ez minden pozitiv aq, ..., a,+1 szdm n+ l-esre is teljesiil. Legyen a;

azai,...,anp4+1 szamok kozil a(z egyik) legkisebb; ekkor speciélisan a; < a;—1 és a; < a;y1. Tekintsiik azt a szam n-est,
amelyet az ay, . . ., any1 szamokbol az a,; elhagyasaval kapunk. Az ehhez a szam n-eshez tartozo Osszeget az ay, . . ., Gp41-
hez tartozo6 6sszegbdl kivonva a kiilonbség:

a;—1 Qg 41
+ +
Qi—o +a;—1 + a; a;—1 +a; + a;y1 a; + @41 + Qiq2
@i—1 Ai4+1

Ai—2 + ai—1+ @41 Q-1+ Qi1 + Qip2

_ < a;—1 _ a;—1 ) 4
Gi—2+ai—1+a; a2+ a;—1+ a1

+ < 41 _ 41 ) + a;
;i + i1+ Qiy2 Q-1 F g1 + Giq2 a;i—1+ a; + a1

voltabol addédodan pozitiv, tehat az n + 1 szdmhoz tartozé Osszeg nagyobb, mint az a; elhagyasaval kapott n szamhoz
tartozo Osszeg; ezzel az els6 egyenlGtlenséget az n szerinti indukcioval belattuk.

Itt az els6 kiilonbség a; < a;41, a masodik pedig a; < a;—; miatt nemnegativ, az utolsé tag pedig az aj szamok pozitiv

Az [g] szigori felsd korldt: Barmely két szomszédos tag Osszege legfeljebb 1, hiszen

a; n Qit1 < Qi+ aip1 _
a;—1 +a; + a;y1 a; + @41 + Qiq2 a; + a1

Tehat paros n-re kettesével Osszeparositva a tagokat, éppen a kivant allitast kapjuk.

3
Paratlan n-re indukciéval bizonyitunk; n = 3 esetén a harom tag Osszege, mint koradbban lattuk, 1 = [—]
Tegyiik ol ezutan, hogy az egyenlGtlenség barmely n — 2 = 2k 4+ 1 szam esetén fennall, és tekintsiink n = 2k 4+ 3
pozitiv szamot. Ha létezik koztik a;,a;—1 Ugy, hogy a,—1 > a;4+1 és a; > a;—s, akkor ket elhagyva, a kapott n — 2
tagl sorozathoz tartozo Osszeget jelolje S(n — 2), az n szambol 4llo sorozathoz tartozd Gsszeget pedig S(n). Ekkor

S(n) = S(n—2)— < di2 - di-2 > _

;-3 + ai—2+ G411 Gi—3+ a;—2 + Qi1

_ ( i1 _ Qi1 )
Ai—2 + Qi1 + Qi42 G F Qi1 + Q2
Qi1 Q;
Gi—2+ai—1+a; Q-1+ a;+a;41

<S(n-2)+ diz1 + & <
ai—2 +ai—1+a; Q-1+ a; + a1

ai—1 a; — S(n—2)+1,

<S(n-2)+

a;—1 + a; a;—1 + a;
ami az indukcios feltevés szerint kisebb, mint [n—_Q] +1< [g} Igy az 4llitas minden pozitiv szam n-esre is igaz.
Végiil, a megfelels, a;—1 > a;+1 és a; > a;—o feltételeket kielégitG a;,a;—1 par megtaldlasdhoz valasszuk a;-nek
a szamok legnagyobbikat; ekkor specidlisan a; > a;,_2. Ha ezen kiviil a;—1 > a;y1 is teljesiil, akkor az a;,a;—1 par
megfelel. Ellenkezd esetben a; 1 > a,—1, akkor viszont az a; 1, a; par felel meg.
Szabé Kornél (Budapesti Fazekas M. Gyak. Alt. Isk. és Gimn., 12. évf.)



