El6szor vizsgaljuk meg, hogy a 2018 Fibonacci szam-e? A Fibonacci-sorozat a méasodik tagtél kezdve szigortan
monoton novekeds, igy elegendd a tagjait felsorolni amig el nem érjiik a 2018-at:

1,1, 2, 3,5, 8, 13, 21, 34, 55, 89, 144, 233, 377, 610, 987, 1597, 2584, ...

A 2018 nem Fibonacci szam, a sorozat 17-edik és 18-adik tagja kozé esik.

A tovabbiakban belatjuk, hogy az (aj) sorozatban nem fordul el§ Fibonacci-szam. Ezt teljes indukcioval bizonyit-
juk. Az allitds k = O-ra igaz, mert Fi7 < ag < Fig. Tegyiik fel, hogy valamely m-re F,, < a,, < Fp4+1, ahol F,
a legnagyobb Fibonacci-szam, amely kisebb a,,-nél. Mivel a Fibonacci-sorozat a mésodik elemétsl kezdve szigorian
monoton névekeds, ezért

Fn+1 =F,+F,1<2-F,<an+F, < Fn+1+Fn = Ipi2.
Az indukciés feltevést és az a,, + F,, = a1 egyenlGséget felhasznalva ebbdl
FnJrl < am+1 < Fn+2

kovetkezik.
Az (ay) sorozatban tehat nem fordul el¢ Fibonacci-szam.
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Megjegyzés: Tobb versenyz6 azt is megmutatta, hogy tetszéleges n természetes szamra a,, = Fj, 118 — 566. Mivel
mar az els6 tag esetén is nagyobb a megfelel¢ Fibonacci-szamok kiilonbsége, mint 566, nem lesz az (ay) sorozatban
Fibonacci-szam.



