Elgszor teljes indukcidval azt igazoljuk, hogy egy 2 x m-es téglalapot 1 x 2-es dominékkal F,,i-féleképpen lehet
lefedni, ahol F,y; a Fibonacci-sorozat (n + 1)-edik tagjat jeloli (Fy =1, Fy = 1).

A 2 x 1-es téglalap egyféleképpen fedhets le (F» = 1), a 2 x 2-es pedig kétféleképpen (2 vizszintes, vagy 2 fliggsleges,
F5 = 2). Tegyiik fel, hogy az allitas igaz minden 2 x k méretd téglalapra, ahol k < n. Tekintsiik egy 2 x n-es téglalap
lehetséges lefedéseit és bontsuk ezeket két csoportra attol fliggden, hogy a bal alsé sarkuk milyen alldsti domindval
van lefedve. (Mivel sarokban van, csak kétféleképpen lehet.) Ha fiigg6leges ez a domind, akkor a megmarado rész
2 x (n —1)-es, amit az indukcios feltevés miatt F),-féleképpen lehet lefedni. Ha vizszintes, akkor a bal fels¢ sarkot mar
csak egyféleképpen tudjuk lefedni, egy vizszintes dominoval. Ha ezt a 2 domindt letessziik, a megmarado rész 2 x (n—2)-
es, amit F,_q-féleképpen lehet lefedni. Ezzel minden esetet megvizsgaltunk, tehat egy 2 x n-eset F,, + Fj,—1 = F41-
féleképen lehet lefedni.

Most térjink at a feladatra. Ha lefedjiik egy sarkit, és mellétesziink egy vele parhuzamosat 1-gyel elcstusztatva
(lasd 1. d@bra), akkor a lefedést mar csak egyféleképpen fejezhetjiik be, mert mindig lesz egy nem lefedett mezs, amit
az addig lerakottak miatt csak egyféleképpen lehet lefedni (pl: a legalso sor 3. négyzete).
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1. dbra

Ilyen lefedésbdl Osszesen 2 van, mivel a sarkot, ahol kezdtiik az eljarast fiiggsleges és vizszintes domindval is le lehet
fedni. (Ha a méasikat valasztjuk, akkor a fenti abra 90°-os elforgatottjat kapjuk, és akdrmelyik csacsnal kezdjiik, ennek
a két lefedésnek a valamelyikét kapjuk.) Vagyis ha ezeket nem nézziik, akkor a lefedésekben nem fordulhat els olyan,
ami az 1. abra bal oldalan van, azaz a tobbi esetben miutan minden sarkot lefedtiink, a maradék részt felbonthatjuk
2 x n-es téglalapokra (2. dbra, az abran behuzott szakaszokat nem takarhatja dominé).
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2. dbra

Igy a sakktabla minden oldaldhoz eredetileg egy 2 x 8-as téglalap tartozik, és a sakktabla mind a négy sarkara
lehelyezett 1 x 2-es dominé ezek koziil valamelyiknek az oldalat 1-gyel megnoveli. Igy tartozhat 2 x 8-as, 2 x 9-es és
2 x 10-es téglalap egy-egy oldalhoz, de sem két 2 x 8-as, sem két 2 x 10-es nem tartozhat szomszédos oldalakhoz. Ezeket
a feltételeket figyelembe véve nézziik meg, hogy mekkorak lehetnek az oldalakhoz tartozo téglalapok.

Ha van két 10-es, akkor azok csak egymassal szemben lehetnek, a mésik kettd pedig 8-as, mert a két 10-es ,elhasz-
nalta” a sarkok novelését. A 10-es oldalpar kétféleképpen helyezkedhet el.

Ha egy 10-es van, akkor a tobbi harom csak két 9-esbdl és egy 8-asbol allhat (kiilonben nem jonne ki a sarkok altal
nytjtott 4 novelés). A 10-es oldalt 4-féleképpen, majd a 8-ast 3-féleképpen helyezhetjiik le, ez 3 - 4 = 12 lehetség.

Ha nincs 10-es, akkor mindegyik 9-es (kiilonben nem lenne meg a sarkok altal nydjtott 4 novelés). Ekkor a sarkok
90°-o0s forgasszimmetriaval rendelkeznek, igy ha az egyiket megvalasztjuk, az meghatarozza a tobbit. Ebbdl az esetbol
tehat 2 van.



Minden savot kiilon-kiilon kell lefedni, vagyis 6ssze kell szorozni az egyes lefedhet&ségeket. Tehat az eredeti alakzatot
Osszesen

242 -F-Fiy-Fy-Fo+12-F11 - Fio-Fio-Fo+2-Fio- Fio- Fio- Fio =
=2+2-89%2.342+12-89-55%-34 + 2. 55* = 146 458 404

kiilénboz6 modon fedhetjiik le.

Szabé Ddvid (Budapesti Fazekas M. Gyak. Alt. Isk. és Gimn., 11. évf.)
dolgozata alapjan



