A feladat feltétele alapjan a > 0, b > 0 (a,b € R), igy /a és v/b léteznek. Legyen
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4(a+b)—a\/5—b\/5.

E(a;b) = %(a—l—b)2 +

Azt kell belatni, hogy F(a;b) > 0.
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E(a;b):§(a+b)2+1(a+b)—a\/5—b\/5:
1 1 1
= 2+ab+§b2+1a+1b—a\/l_7—b\/5:

1a?—ab+%b2) + (ab—i—ia—a\/g) + (ab+£b—b\/a) =
(a2—2ab+b2)+a<b+i—\/5) +b<a+1—x/ﬁ) =
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(a—b)2+a<\/5—%)2+b<\/———)2.
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és mivel nemnegativ szamok szorzata és Osszege is nemnegativ, kapjuk, hogy F(a;b) > 0 (és ez az, amit bizonyitani
akartunk).
Az egyenlGség akkor teljesiil, ha (az Gsszegben) minden tag nulla:

1
5(CL_b)on - a—-b=0 = a=b

és 9
1 1 1
alVb== =0 = a=0 vagy \/E——:O, azaz b= -
2 2 4
és 9
1 1 1
a \/__5 =0 = b=0 vagy \/5—520, agaz @ = .
1
Mindezek alapjan az egyenlGség akkor teljesiil (az a = b feltétel figyelembevételével), haa = b = 0, illetve haa = b = 1

Molndr Istvin (Békéscsaba, Széchenyi Istvan Szki.,11. évf.)

Megjegyzés. A versenyzsk tobbsége a honlapon kozolthéz hasonlé modon oldotta meg a feladatot. A leggyakoribb
hiba az egyenlgség egyik esetének hianya volt.



