
Használjuk az 1. ábrát. Legyenek az ABE, AEF , AFD, FEC háromszögek területeinek mér®számai (nem fel-

tétlenül ebben a sorrendben) az n, n + 1, n + 2, n + 3 pozitív egész számok. Ekkor TABCD = 4n + 6. Mivel

TABCD = TABD + TBCD, emiatt TABD pontosan akkor maximális, ha TBCD minimális.

1. ábra

Másfel®l a BCD háromszögben EF a BD-vel párhuzamos középvonal, emiatt a BCD háromszög hasonló az ECF

háromszöghöz. A hasonlóság aránya 2, így a háromszögek területeire TBCD = 4 · TECF teljesül.

Mivel TECF az n, n + 1, n + 2, n + 3 számokból kerül ki, ezért TBCD akkor a legkisebb, ha TECF = n, és ekkor

TBCD = 4 · TECF = 4n. Ekkor TABD = TABCD − TBCD = (4n+ 6)− 4n = 6.
Vagyis az ABD háromszög területének lehet® legnagyobb értéke 6 területegység.

Meg kell még mutatnunk, hogy létezik megfelel® ABCD négyszög. Ehhez néhány példa a beküldött jó konstruk
iók

közül. (Sajnos a beküldött megoldások jelent®s részében ezt elfelejtették megmutatni, ezért a viszonylag sok 4 pontos

dolgozat.)

1. példa: Legyen ABCD olyan trapéz, melynek alapjai AB = 6, illetve CD = 4 és az alapokhoz tartozó magassága 2
(2. ábra). Ekkor TABD = 6; TABCD = 10, TABE = 3, TAFD = 2 és TECF = 1, amib®l TAEF = 10− (3 + 2 + 1) = 4.

2. ábra

2. példa: Most ABCD olyan trapéz, melynek alapjai BC = 4, illetve AD = 3 és az alapokhoz tartozó magassága 3
(3. ábra). Ekkor TABD = 6; TABCD = 14, TABE = 4, TAFD = 3 és TECF = 2, amib®l TAEF = 14− (4 + 3 + 2) = 5.

3. ábra

(Több példa voltaképpen ezen a két ábrán alapult; az alapokat felezve, kétszerezve, vagy

√

2-vel osztva, míg a ma-

gasságot pont fordítva alakítva: duplázva, felezve, illetve

√

2-vel szorozva.)
3. példa: Az utolsó példánk (bár AB itt is párhuzamos CD-vel) arra épít, hogy a négyszög átlói mer®legesek

egymásra. Legyen ABCD olyan négyszög, melynek átlói mer®legesen metszik egymást az M pontban,
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4. ábra
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