A minimalis teriiletdi haromszog minden oldala biztosan tartalmazza a négyzetnek legaldabb egy pontjat, kiillonben
a megfelels oldalegyenest a négyzet irdnyaba parhuzamosan eltolhatnank, amivel a haromszog teriiletét csokkentenénk.
Vilagos, hogy ha a haromszog egyik oldala tartalmazza a négyzet egy oldalanak egy belsé pontjat, akkor az egész oldalt
is tartalmazza (mivel a haromsz0g tartalmazza a négyzetet), ezért feltehetjiik, hogy a minimalis teriiletd haromszog
minden oldala biztosan tartalmazza a négyzetnek legalabb egy csiicsat. Ha két oldal ugyanazt a négyzetcstiicsot tartal-
mazza, akkor a haromszognek és négyzetnek van egy kozos csticsa. E kozos cstics koriil a haromszog illeszkedd oldalait
elforgathatjuk, hogy rendre egybeessenek a négyzet oldalaival, ezzel a hdromszog teriiletét nem noveljiik.
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Osszességében azt kaptuk, hogy az dbra altalanos érvényt azzal a kiegészitéssel, hogy a CPFQ négyszog esetleg
szakassza vagy pontta fajulhat (s ezzel egylitt az AT1G és BT»E haromszogek is elfajulhatnak természetesen), ezek
azonban gondolatmenetiinket érdemben nem befolyasoljak. Hasznéljuk tehat az abra jeldléseit, tovabba legyen DTy =
a, ATy = x; DTy = b és BTy =y. Ekkor GT1 =1 —a és ETy = 1 — b. A szogeik egyenlGsége miatt AT1GA ~ GFPA
és BToEA ~ EFQA teljesiil, amibél PF = (1 — a)/xz és FQ = (1 — b)/y adodik. Tovabba
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miatt ab = xy is teljesiil. Az altalanossag megszoritasa nélkiil feltehets, hogy x/a < 1. (Kiilonben y/b < 1, és a szerepek
szimmetrikusak.)
Becsiiljiik alulrél az ABC héromszog T' teriiletét:
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Vegyiik észre, hogy
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ugyanis a feltevés szerint a < 1, s igy x < l < 1 teljesiil, tovabba az f(t) =t + 1/t fiiggvény a (0, 1] intervallumon
a

monoton csokken. Ebbél, folytatva (1)-et, tovabb becsiilhetjiik alulrol T-t:
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Egyenl6ség csak akkor allhat, ha Trgcp = 0, azaz a négyzet egyik oldala illeszkedik a haromszog valamely oldaldra
(a négyzet maradék két csticsa pedig a haromszoég masik két oldalan van). Egyszert szamolassal meggydzédhetiink
réla, hogy ilyenkor valéban T = 2.

Tehat egy egységnégyzetet magaban foglaldo haromszog teriilete legalabb 2 teriiletegység.
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