Jelolje By azoknak a torpoknek a halmazat, akik a legels napon (a jarvany kitorésekor) betegek. Legyen tovabba Ba
azoknak a halmaza, akiket a Bi-beli térpok (az 1. napon) megfertéznek; nyilvan a By és a By halmazok diszjunktak.
Jelolje ezutan Bjs azon torpok halmazat, akik a 3. napra megbetegednek; ez csak ugy torténhet, hogy a 2. napon
megfert6z6dtek Bo-beli barataiktol (hiszen akkor csak azok voltak betegek). Ertelemszeriien a Bs és a By halmazok
diszjunktak; megmutatjuk, hogy rdadasul B3 a Bj-t6l is diszjunkt. Ez abbol kovetkezik, hogy a 2. napon minden
Bj-beli torp immunis volt, igy akkor nem fert6z6dhetett meg — tehat nem tartozhat Bs-ba.

Hasonlbéan definidljuk a By, Bs, ... halmazokat: minden j-re legyen B; azoknak a torpoknek a halmaza, akik
a j-edik napon betegek. Nyilvan a Bj-beliek a B;_1-hez tartoz6 barataiktol kapték a fertzést a (j — 1)-edik napon.
Megmutatjuk, hogy a By, B2, Bs, B4, ..., B; halmazok paronként diszjunktak. A j =1, 2, 3 értékekre ez vilagos;

tegyiik fel, hogy igaz minden j < n-re. Vizsgaljuk ezutin B,, statuszat. A B,-nek és a B,,_1-nek nincs kozos eleme,
hiszen az (n — 1)-edik napon beteg B, _i-beli torpok az n-edik napon éppen egészségesek (s6t, immunisak), ezért
egyikiik sem tartozhat B,-be. Mivel az (n — 1)-edik napon B,,_o elemei immunisak, azért egyikiik sem betegedik meg
aznap, vagyis az n-edik napon valamennyien egészségesek; tehat B, és B, _o is diszjunktak.

A Bj-neka By, B, ..., B,_3halmazokhoz valé viszonyat tisztazando tegyiik fel indirekten, hogy valamelyikiikh6z
nem diszjunkt; legyen 1 < k < n—3 olyan érték, amelyre B,-nek és By-nak létezik egy k6zos T' eleme. Jeldlje S az egyik
olyan elemét B,,_i-nek, akitdl az (n — 1)-edik napon T megfert6z6dott. Az indukcios feltevés szerint S sem Bjy-nak,
sem pedig Bj_1-nek nem eleme, azaz a k-adik napon nem beteg és nem is immunis. Igy azonban S-et a k-adik napon
megfertézi beteg baratja T, ezért a (k + 1)-edik napon S beteg lesz, vagyis S € Bj.y1. Ebb6l kovetkezik, hogy B, 1
és Bjy1 nem diszjunktak, ami k 4+ 1 < n — 1 < n és az indukcioés feltevés szerint lehetetlen. Ezzel allitasunk n-re is
teljestil, tehat j minden értékére igaz.

Ha E-vel jeloljik azoknak a torpoknek a halmazat, akik sosem kapjak el a betegséget, akkor az E, By, Ba, ...
— paronként diszjunkt — halmazok egyesitése a 100 lakosbol all6 teljes Torpfalva. Ha a By, Ba, ... Bigo halmazok
egyike sem iires, akkor Bjp; mar sziikségképpen az; ha pedig valamelyikiik iires, akkor az uténa kdvetkezs tobbi is.
A 101-edik napon tehéat semmiképpen nincs beteg, a jarvany véget ér.



