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Irjuk fel az — pozitiv raciondlis szdmot egyméshoz relativ prim a és b pozitiv egész szdmok hanyadosaként: — = 7
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Az egyenlet atrendezésével azt kapjuk, hogy
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egész szam, vagyis
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szintén egész szam. A szamlalo tehat oszthato b*-nel, igy b-vel is. A szamlalo elss két tagja b-nek tobbszorose, tehat
a*-nek is oszthatonak kell lennie b-vel. Az a és b relativ primek, emiatt innen mar csak b = 1 lehetséges. Ezzel belattuk,
a

a x
hogy az 3 tort egész szam. Legyen most 3=, % pozitiv egész. Ekkor z = yz, ahol z, y, z mind pozitiv egészek.

Ezzel a jeloléssel az eredeti egyenlet konnyebben kezelheté forméaban irhaté:

yz —y —z — 2° + 24 = 2017.
Innen a megoldas befejezésére két lehetGséget is megmutatunk.
I.) Adjunk mindkét oldalhoz egyet, majd alakitsuk szorzatta az egyenlet bal oldalét:
yz —y —z+1— 234+ 2 = 2018,
(y—1)(z—1)+ 2%z — 1) = 2018,
(z—1)(y — 1+ 2%) = 2018.

Az 1009 primszam, a 2018 tehat csak kétféleképpen bomlik pozitiv egészek szorzatara: 2018 = 1-2018 = 2-1009. A bal
oldalon mindkeét tényezs pozitiv kell legyen, hiszen 23 +y — 1 > 1+ 1 — 1 = 1. Tovabba az is biztos, hogy

Bry—1>z24+y—1>2-1,

igy csak 2° +y —1=1009 és z — 1 = 2, illetve 2 +y — 1 = 2018 és z — 1 = 1 lehetséges.
Az els6bol z = 3, y = 1009+ 1 — 27 = 983, x = 2949, a mésodikbol pedig z = 2, y = 2018 + 1 — 8 = 2011, = = 4022
adodik. Ellenérzéssel lathato, hogy mindkét gyokpar kielégiti az egyenletet.

I1.) Elgszor megmutatjuk, hogy z > 7 esetén nincs megoldasa az egyenletnek. Ha z > 7, akkor

yz—y—z—224+2 >y —y—z—B 4> B =22 - —1) >
>T7(2 22— 1)=72%(2-1)—7>7-49-6 — 7 = 2051.

Az is azonnal adodik, hogy z = 1 esetén yz —y — 2z — 2° 4+ 2% = —1, igy elegend6 a tovabbiakban z = 2,3,4,5,6
vizsgalata. Az egyenletbdl kifejezziik y-t és sorra megvizsgaljuk, hogy melyik z esetén kapunk egész értéket y-ra:

2017 — 24 + 22 + 2
y= :
z—1
94 1522 1829
A z =6 esetén a tort —, a z = b-re a tort 4 végiil z = 4-re a tort ——, egyik sem egész. Marad a z = 3, ahol
y = 983, tovabba z = 2, ahol pedig y = 2011. Az els6re x = 2949, a masodikra z = 4022.



