Huzzunk parhuzamost az M ponton keresztiil az AB oldallal, ez az egyenes messe a BC és AD egyeneseket
rendre a C* és D* pontokban. Legyen MAD*< = MAB< = « és MBA< = MBC*< = . Vegyiik észre, hogy
AMD* = MAB< = a, hiszen valtoszogek, és hasonloan BMC*< = MBA< = §. Igy az AMD*/\ és az MBC*A
egyenls szard, amibsl M D* = D*A = C*B = MC* = AB/2 adodik, ahol a masodik egyenlGségnél kihasznaltuk, hogy
ABC* D* paralelogramma, az utolso egyenlGségnél pedig, hogy M D* + MC* = D*C* = AB.
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Feltehetjiik, hogy Tapc«p+ = 2. Mivel az ABC*D* paralelogramma, és az ABMA AB oldala és ehhez tartozo
magassaga kozos, a jol ismert teriiletképletek alapjan Tapy = 1. Tovabba a feltétel szerint AD = AAB = 2AAD*, igy
ismét a paralelogramma ismert teriiletképlete szerint

TABCD =AB-AD -sin2a = 2)\(AB -AD* . sin 204) = 2>\TABC*D* =4\

Az eddigiekbdl az is kdvetkezik, hogy az M pont pontosan akkor van benne az ABCD paralelogrammaban, ha
A > 1/2. lyenkor a keresett teriiletarany a fentiekbdl azonnal adodik:

Tapm _ 1
Tapcp 4N

Ha \ < 1/2, akkor az M pont ABC D-n kiviil esik. Messe AM és BM a C'D oldalt rendre a D" és C’ pontokban.
Ekkor a D* AM<-ben a parhuzamos szelSk tétele szerint
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Viladgos, hogy MD'C'/A ~ MABA, hiszen sziogeik paronként megegyeznek, és hasonlésaguk aranya MD'/MA =
1—DA'/MA = 1—2\. Ebb6l kivetkezik, hogy Thrpror = (1 — 20)*Taran = (1 — 20)?. Végiil az ABM A altal lefedett
teriiletre
Tapcp =Tapy — Taucrpr = 1 — (1= 20)% = 4) — 4)2,

Innen pedig

TABC’D/ . 4N\ — 4/\2 .

Tapcp 4\

Tehat a keresett arany 1/4\, ha A > 1/2;és 1 — A\, ha A < 1/2.
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