Megoldas. Az egyenletet rendezziik elGszor ugy, hogy mindkét oldalon két-két tort szerepeljen.
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A két oldalon kiilon-kiilon kozds nevezdre hozva igy olyan tortkifejezéseket kapunk, amelyeknek szamlaloja mar nem
tartalmaz ismeretlent:
b—a d—c

(a—z)(b—=z) (c—2)(d-=)

A nevezdkkel torténd beszorzas és egy oldalra rendezés utan rogton lathato, hogy (a+d # b+ ¢ miatt) egy méasodfoku
P(z) polinom zérushelyeit keressiik.

(b—a)(c—2x)(d—2x)=(d—c)(a—z)(b—zx),
Plz)=0-a)(c—2x)(d—2)—(d—c)(a—2z)(b—2).

Ezek a zérushelyek egyben az eredeti egyenlet 6sszes megoldasai is, mivel az eredeti egyenlet értelmezési tartomanyaban
nem szerepls a, b, ¢, d értékek egyikére sem lesz P(x) = 0. A polinomba behelyettesitve az egyes értékeket kapjuk,
hogy P(b) > 0 és P(c) < 0, ezért az egyenletnek két megoldasa van, amelyek koziil az egyik a (b,c) intervallumba
esik. A masik nem eshet ebbe az intervallumba, mert ha a polinom mindkét gySke ebbe az intervallumba esne, akkor
b-ben és c-ben ugyanolyan elGjeli értéket kellene felvennie. Az egyenlet masik gyoke viszont nem eshet sem az (a,b),
sem a (c¢,d) intervallumba, mert pl. az (a,b) intervallumon azt latjuk, hogy b —a > 0, c —x > 0, d — z > 0, azaz
(b—a)(c—z)(d—=x) >0, tovabba d —c > 0, a —x < 0, b —z > 0, azaz (d — ¢)(a — z)(b — z) < 0, tehat ezen
az intervallumon P(z) pozitiv értékeket vesz fel, itt nem lehet zérushely. Hasonloan a (¢, d) intervallumot vizsgalva
lathatjuk, hogy itt P(z) csak negativ értékeket vesz fel, igy itt sem lehet gyok.

P(z)-r6l tudjuk, hogy pozitiv és negativ értéket is felvesz, igy megéllapitottuk, hogy két kiilonbozs gydke van.
Mivel se (b, ¢)-be, se (a,b)-be, se (¢, d)-be nem eshet a méasik gyok, azért biztos, hogy (a, d)-n kiviil esik.



