Megoldas. A megoldas érdekében a tagokat megfelelGen csoportositjuk, majd ezekre a csoportokra kiilon-kiilon
alkalmazzuk a szamtani és harmonikus kozepek kozti egyenlStlenséget, melynek a kovetkezd alakjat hasznaljuk:

Sazem
— 2

i=1 a; ZZ 1 az
ahol egyenlGség pontosan akkor van, ha minden a; egyenld.
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Osszegek kétszer szerepelnek (ezért lesznek a csoportositasnal a 2-es egylitthatok).
A kovetkezd tagokra bontsuk szét a szummét:
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altaldban pedig tetszdleges 1 < k < n — 1-re a k-adik csoport legyen:
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Ko6nnyen lathaté, hogy minden tag pontosan egyszer szerepel, hiszen egy csoportban éppen azok a tagok vannak
benne, melyekre az x; és x; kozott ugyanannyi x,, van, éspedig a k-adik csoportban k — 1.

Ezeket a csoportokat egyesével alulrél tudjuk becsiilni a szamtani és harmonikus kozepek kozti egyenlGtlenség
alapjan:
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Osszegezve ezeket a becsléseket éppen a bizonyitandét kapjuk.
Egyenl6ség akkor all, ha minden szamtani-harmonikus becslésben egyenlség teljesiil, k = 1-re is. A k = 1 eset-
ben a szdmtani-harmonikus becslésben n tag szerepel, melyek Gsszege 27, vagyis barmely két szomszédos x;41 és x;
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Tehat egyenlség akkor és csak akkor van, ha minden 1 <7 <n — l-re
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