I. megoldas. Ha n legalabb 7, akkor n! oszthatd 7-tel. A 2 hatvanyainak 7-tel val6 osztasi maradéka 1, 2 vagy 4
lehet, hiszen 20 = 1,2' = 2,22 = 4,23 =8 =1.741,21 =232 = (1.741)2 = 2.742,2° = 2.2 = (2.742)-2 = 4.7+4
stb. Azonban egy olyan kéttagu ¢ + d Osszeg, ahol ¢,d € {1,2,4} nem oszthato 7-tel, ezért megoldast csak n < 6-ra
remélhetiink. Ezek koziil pedig csak 3! = 6 = 22 + 21 és 4! = 24 = 2% 4 23 felel meg. (Mindkeét eset kiilon-kiilon két
megoldas, hiszen a és b szerepe felcserélhetd.)

A megoldasok tehat:
n|3|3|4]|4
a|l1]2]|3]|4
b|2(1(4]|3

II. megoldas. A 7 helyett vizsgalhatjuk a 15-tel valo osztasi maradékokat, illetve az azokat egyértelmtien meghaté-
roz6 3-as és 5-0s maradékokat. Nyilvan 2° = 1 (mod 3), 2' = —1 (mod 3),2? =1 (mod 3) sth., illetve 2° = 1 (mod 5),
2! =2 (mod 5), 2% = —1 (mod 5), 2> = =2 (mod 5), 2* =1 (mod 5) stb.; ebbdl lathato, hogy 2 +2° pontosan akkor
oszthatoé 3-mal, ha a és b kiilonboz6 paritasiak, mig az 5-tel vald oszthatdsdgnak az a feltétele, hogy a és b azonos
paritasi legyen. A két feltétel nem teljesiilhet egyszerre, ezért 2% + 2° = n! nem oszthato 3 - 5-tel, igy csak n < 4 johet
szoba, melybdl az I. megoldasbeli eredményt kapjuk.



