Megoldas. Hasznéljuk az dbra jeloléseit. A Thalész-tétel megforditdasa miatt BC' By Cy hurnégyszog, hiszen a BC
szakasz a By és C pontokbol is derékszog alatt latszik. Hasonléan ABA; By és AC A1 (Y is hurnégyszog. A hurnégyszog-
tételt ABA; By-ben, illetve BC B1C4-ben alkalmazva kapjuk, hogy A1 By A<t = 180°— 3 és C1 B1C'< = 180° — 3. Ezekb6l
C1B1A< = A1 B1C<« = (8 adodik, amibdl rogton kovetkezik, hogy A1 B1Ci<t = 180° — 23, valamint hogy BB, felezi
az A1BC:<-et.

Hasonlé megfontolasokkal kapjuk, hogy B1A1C< = C1A1B< = a, B1C1A< = A1C1 B = v, és A1 B1C; belsé
szogei rendre 180° — 2ar, 180° — 23, 180° — 2+, bels6 szogfelezsi pedig éppen AA;, BBy és CCy, az ABC héromszog
magassagvonalai. Belattuk tehat, hogy A; B1C; beirt korének kézéppontja M, az ABC magassagpontja. Ebbdl azonnal
kovetkezik, hogy Ao, Bs és Cy éppen a beirt kor érintési pontjai A; B1Cy megfelels oldalain, s igy M az As BoCy koriilirt
korének kozéppontja is. Ismét a Thalész-tétel megforditésa és a hurnégyszog-tétel miatt A; Cy M By hirnégyszog, hiszen
By és Oy szogei derékszogek. Innen Bo M Co<t = 2a adodik, és kihasznalva, hogy M B2Cs egyenl@szara kapjuk, hogy
M ByCa<t = MCyBa<t = 90° — v és O3By A1<t = a. Ebb6l BA Ba<t = a miatt BC' || BaCs adodik. Analog modon
belathatjuk, hogy AB || A2Bs és AC' || A2Cs. Ezekbdl kivetkezik, hogy az ABC és A3 BoCs haromszogek hasonloak,
hiszen szogeik paronként megegyeznek.

Legyen H = AA; N BBs. Az a H centrumu ¢ kbézéppontos nagyitas, ami az As By szakaszt AB-be viszi, képezze
Co-t C*-ba. Mivel ABCA ~ A3;BsCo/A ~ ABC*A, azért ABCA = ABC*A, amib6l C = C*, és igy H € CCy
kovetkezik. Ezzel az allitas elss felét belattuk, az AAy, BBs és CCy egyenesek a H pontban metszik egymast. Tovabba
a @ kozéppontos nagyitas az As BoCy koriilirt kdrének M kozéppontjat ABC koriilirt kdrének O kdzéppontjaba viszi,
igy H € OM, vagyis H valoban illeszkedik ABC' Euler-egyenesére.



