I. megoldas. Valasszuk ugy a koordinatarendszert, hogy az ABC héromszog koriilirt korének O kézéppontja az ori-
goba keriiljon, a cstcsok koordinatai pedig legyenek A(aq,as), B(b1,b2) és C(c1,c2). Ekkor a BC oldal felez6pontja
Fa ((b1 +c1)/2, (ba —I—cz)/?), és igy az AF 4 stlyvonal Thalesz-korének kozéppontja O 4 ((2@1 +b1+c1)/4, (2a2—|—b2+02)/4).

Az ABC koriilirt korének, illetve az AF4 silyvonal Thélesz-korének kozos hirja AA;, ennek felezGmerglegesére
illeszkednek az O és O 4 kozéppontok, ezért az AA;-re A-ban allitott merdleges norméalvektora példaul

A= 4O—OA>(QOO) = (— (2a2 + by + ¢2),2a1 + b1 + cl).
Bevezetve az m1 = a1 + b1 + ¢1 és mg = ag + by + ¢o roviditéseket, az AA;-re A-ban allitott merdleges egyenletére
—(mz2 4+ a2)x + (M1 + a1)y = —(ma + az)ay + (M1 + a1)az = mias — moay
adodik. Hasonl6an a BBj-re B-ben, illetve CCi-re C-ben allitott merdlegesek egyenletei rendre
—(mga + b2)x + (M1 + b1)y = miba — maby

és
—(ma 4+ c2)x + (m1 + 1)y = mica — macy.

Tekintsiik az M'(—my, —m2) pontot. Behelyettesitve a kapott egyenletekbe azonnal adodik, hogy M’ mindhérom
egyenesre illeszkedik, amivel a feladat allitasat belattuk.

II. megoldas. Hasznaljuk az [. megoldas jeloléseit. Jol ismert tény, hogy az ABC haromszog M magassagpontjanak
az F4 pontra vonatkozo M), tiikorképe éppen ABC koriilirt korének A-val atellenes pontja, vagyis az A csiics O-ra
vonatkozo tiikorképe. Igy a Thalesz-tétel miatt egyrészt AA; My< = 90°, mésrészt — mivel A, illeszkedik az AF4
atmeérdji korre is — AA; Fa<t = 90°. Az eddigiekb6l kivetkezik, hogy az Ay, M, Fa és M/, pontok mind illeszkednek
az AA; egyenesre A;-ben éllitott merdlegesre.

Legyenek az A; és M pontok O-ra vonatkozo tiikdrképei A} és M'. Mivel M illeszkedik az A; M’ egyenesre,
M’ illeszkedik AA’-re. Viszont ismét a Thalesz-tétel miatt AA| éppen az AA;-re A-ban éllitott meréleges egyenes.
Hasonloan megmutathat6, hogy M’ illeszkedik a BBj-re B-ben éllitott merdlegesre, valamint a CCj-re C-ben allitott
merdlegesre, amivel az allitast belattuk.

Megjegyzés: Szintén jol ismert tény, hogy az I. megoldasban valasztott koordinatarendszer esetén M (mi,m2) éppen ABC
magassagpontja, igy onnan is kiolvashatd, hogy a szébanforgéd egyenesek kozos pontja éppen M tiikorképe O-ra.



