Megoldas. Legyen S =n +n?+...+n*" 3 -4 Han =3, akkor 2-3 —3 =3 és 3+ 3% + 3% — 4 = 35, ami nem
prim. Tehat S értéke legalabb 35.

Ha n péros, akkor S egy 35-nél nagyobb paros szam lesz, ami nem lehet prim. Tehat n mindenképpen paratlan.
Az n szdm 10-es maradéka szerint 6t eset lehetséges.

i) n =10k + 1 (ahol k legalabb 1). Ekkor 2n — 3 = 20k — 1, és

S =(10k+1) + (10k+ 1) + ...+ (10k + 1)°%! —4.
Tekintsiik a tagok utolsé szamjegyét, ezek Gsszege:

1+1+...+1-4=20k-5.
—_——

20k—1 darab

Tehat az utolso szamjegy ekkor 5, vagyis S oszthatd 5-tel.
i1) n = 10k + 3 (k € N). Ekkor 2n — 3 = 20k + 3 és

S = (10k +3) + (10k +3)* + ... + (10k 4+ 3)>%+% — 4.
Vizsgaljuk ismét az utolsé szdmjegyeket:

S3+I+TH+1+3+9+7T4+1+... +3+9+7—4.
————
20 20 19

Az utolsd szamjegy ekkor is 5, vagyis S nem prim.

iit) n = 10k + 5 (k € N). Ekkor 2n — 3 = 20k + 7. Az utols6 szamjegyet az el6zGekhez hasonloan megvizsgalva,
1-et kapunk eredmeényiil, vagyis ez lehet primszam. Példaul n = 5 esetén S =5+ 52+ 5%+ ...+ 57 —4 = 97651, ami
primszam.

iv) n =10k + 7 (k € N). Ekkor n = 20k + 11, és
S=(10k+7)+ (10k+7)* + ... + (10k + 7)1 — 4.

Az utols6d szamjegyek:

T+9+34+1+74+9+34+1+... +7+9+3 4.
————
20 20 19

Itt is 5 az utolso szamjegy, igy S nem lehet prim.
v) n =10k +9 (k € N). Ekkor 2n — 3 = 20k + 15, és

S = (10k +9) + (10k + 9)* + ... + (10k + 9)>"*F1° — 4.

Az utols6d szamjegyek:
94+1+94+1+...+9+149—4.
Ve N~
10 10 10

Itt is 5 az utols6 szamjegy.
Tehat az n szdm végzGdése csak 5 lehet.

Megjegyzések. 1. Tobben nem az utols6 szamjegyet, vagyis a 10-es maradékot vizsgaltak, hanem az 5-6s maradékot. Hasonlo
mobdon jutottak célhoz.

2. Az a tény, hogy a vizsgalt S kifejezés az n minden péaratlan, 5-tel nem oszthato értékére oszthatd 5-tel, nem teljesen a
véletlen mitve. Irjuk az n-et n = 2k + 1 alakba. Ha n az 5-tel osztva l-et ad maradékul, akkor ez minden hatvanyéra is igaz,
masrészt ilyenkor 2k, és ezért k is oszthato 5-tel. Igy n + n® +...+n*""? értéke 2n — 3 = 4k — 1 darab 1 maradékot ad6 szam
Osszegeként —1-et ad maradékul, amibél 4-et kivonva 5-tel oszthaté szamot kapunk. Egyébként pedig
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és itt n** — 1 Fermat »kis” tétele miatt oszthato 5-tel, a tort nevez§je pedig nem.



