Megoldas. Legyenek a haromszog cstcsai A(7;3), B(b1;ba), C(c1;ca), tovabba jelolje a silypontot S, a magas-
sdgpontot pedig M.

Ismert, hogy a haromszog sulypontjanak z, illetve y koordinataja a haromszog csicspontjai x, illetve y koordina-
tainak szamtani kézepe. Ennek alapjan:

7—|—b1—|—61 . 3—|—b2—|—62 5
f = 5, illetve f = —g
A két egyenletbdl adodik: by + ¢ :iés by + co = —8.

Mivel M a magassagpont, ezért M A(4; 4) meréleges B? (c1—b1; ca—bo)-re. Tekintsiik a két vektor skalaris szorzatét,
ami a merdlegesség miatt 0. A skalaris szorzatukat a kovetkezd modon irhatjuk fel a vektorok koordinétéival: 4 - (¢; —
bl) +4 - (ca — by) = 0. Ebbdl adodik, hogy (¢1 + c2) — (b1 + b2) = 0.

Osszeadva a stlypont koordinatait feliro két egyenlettel kapjuk, hogy ¢;+co = 0, amib6l kévetkezik, hogy by +by = 0.
Vagyis by = —bs és ¢c; = —co. Innentdl a kovetkezd jelolést fogjuk hasznélni: by = b és ¢; = c.

Hasonl6an M A-hoz és @—hez, Cﬁ(? —¢;34c¢)és B—>M(3 —b;b— 1) is merdlegesek egymasra. Irjuk fel e két vektor
skalaris szorzatat (amely szintén 0) a vektorok koordinataival:

(7T—=¢c)B3=b)+B+c)(b—-1)=0,
21 -7 —3c+bc+3b—3+bc—c=0,
bec —2b—2c+9=0.
A stlypont koordindtéinak felirdsabol adddo egyenletbdl fejezziik ki c-t: ¢ = 8 — b. Ezt irjuk be az imént kapott
egyenletbe:
b(8—b)—26—2(8—b)+9=0,
8b—b2—2b—16+2b+9 =0,
b —8b+7=0.
Ez egy masodfoku egyenlet b-re. A megoldoképlet felhasznalasaval: b= 1 vagy b = 7.

Ha b = 1, akkor a mésik két cstcs koordinatai: (1;—1) és (7; 7).
Ha b = 7, akkor ugyanazt a két pontot kapjuk, b-t és c-t felcserélve.

Megjegyzés. A legtobben a honlapon talalhaté megoldas gondolatmenetét kovették, melyben BC' felezGpontjat, majd az
M Z normalvektor segitségével a BC egyenesét irjuk fel, utana a koré irt kor kozéppontjanak koordinatait az Euler-egyenes
segitségével hatarozzuk meg, majd a koré irt kor egyenletét felirva a kor és a BC egyenes metszéspontjainak koordinatait
szamoljuk ki.



