I. megoldas. A p; és a ps parabola metszéspontjanak kiszamitasahoz vonjuk ki ps egyenletébdl p; egyenletét:

0=2z2+ (bs — bl)LE + (03 — 01).

Ebbél
—(bg — bl) + \/(bg — b1)2 — 8(63 — Cl)
$172 = .
4
A két parabola akkor érinti egymast, ha itt 0 a diszkriminéns, vagyis
(1) (bg — 51)2 = 8(03 — Cl).
A metszéspont koordinatai ekkor:
b1 —b
xr1 = ( ! 4 3)7
(bs —b3)\* (b1 —b3)
= _— b .
Y1 ( 1 =+ 03 1 +c3
Hasonl6an a py és a ps parabola esetében:
(2) (bs — b2)* = 8(cs — c2),
by — b
T2 = ( 2 4 3)5
by — b))\’ by —b
o (B

A két metszéspontot 0sszekotd egyenes meredeksége:

2 2
((52153)) + by (52153) +e3— ((blzbs)) — by (blzbs) —c3

m— Y2 — Yy _
Crg— a1 (b22b3) _ (blzbs) B
()’ - (Bgte)t by (fegt) gl Bal gy — by)

b 2(by — bn) '

Az (1)-es és a (2) egyenlet felhasznélasaval ebbol

4(61 — 02) — 2b3(b1 — bg)
2(by — by)

kovetkezik.
A két parabolat egyszerre érintG egyenes egyenlete legyen y = box + ¢o. Ennek az egyenesnek akkor lesz egy kozos
pontja a paraboldkkal, ha

(bo — 51)2 = 4(00 — Cl),
(bo — b2)2 = 4(60 - 02).

Ebbdl:

L Ala =) - (R -)
° 2(by — by) '
Az (1)-es egyenletbdl kivonva a (2)-est:
b% - bg = —8(61 - CQ) + 2b3(b1 - bg)

Ebbdél:
by — —4(01 — 02) + 8(61 — 02) — 2b3(b1 — bz) _ 4(01 — 02) — 2b3(b1 — bz)
2(b2 — bl) 2(b2 - bl) .

Tehat m = by. Ezt kellett bizonyitani.

II. megoldas. Mivel a fGegyiitthatok megegyeznek vagy egymas ellentettjei, a harom parabola egybevago, és
a vezéregyenesiik parhuzamos az x tengellyel. Az egymaést érinté parabolak egymaés kézéppontos tiikdrképei, ha a £6-
egyiitthatoik egymaés ellentettjei. Ha ugyanis egy parabolat egy P pontjara tiikroziink, akkor egy 6t érinté parabolat
kapunk: ha P-n kiviil lenne mas koézos pontjuk, akkor annak a tiikérképe is kdzos pont lenne, de harom kozos pontja
nem lehet két kiilonboz6, fiiggsleges tengelyd paraboldnak. Ha pedig az egyik parabola fékuszpontjat az y tengellyel
parhuzamosan mozgatni kezdjiik, akkor mar nyilvan nem lehet érinté.



Jelolje rendre B és C azt a két pontot, amiben pq, illetve po érinti ps-at. A pi-et és po-t Ugy kaphatjuk meg,
hogy ps-at a B, illetve C' érintési pontra tﬁkrézzﬁkﬂgb(ﬂ kovetkezik, hogy a p; parabolanak a 2B? vektorral valo
eltoltja ps. Ezért a p; paraboldk F; fékuszaira is F} Fy = 2BC teljesiil. Jelolje végiil p; és py kozos érintSjének e
két parabolaval vett érintési pontjait rendre E; és Es. Ha az E; E5 egyenest eltoljuk Fj Fa-vel, akkor a ps-nek egy
E, E5-vel parhuzamos érintgjét kapjuk. Mivel egy parabolanak nincs két, egymassal parhuzamos érintGje, azért e két

érintG egybeesik, azaz Fy Fy parhuzamos F) Fs-vel, az pedig parhuzamos az I F» F3 haromszog Fi F» oldaldhoz tartozo
kozépvonallal, BC-vel.



