I. megoldésﬂ

A szimmetria miatt a B és D csucsok esetében a keresett valoszintiség ugyanakkora, ezt a kozos értéket jelolje p,
a C' csucs esetén pedig a valdészintiség legyen g. Konnyen belathaté, hogy a bolha 1 valészintséggel el6bb-utébb minden
csucsra eljut, és igy 2p + ¢ = 1. Ugyanis 3 egymast kévetd ugras soran 1/4 valosziniiséggel végig egyforma iranyba
megy — és ily médon minden csticsot meglatogat —, ezért annak a valdsziniisége, hogy 3k ugras utdn még nem jart
mindenhol, legfeljebb (3/4)k, ami tart a 0-hoz, ha k — oo.

Most megmutatjuk, hogy p = ¢, ehhez annak a valészintségét vizsgaljuk meg, hogy C lesz az utolsoként meglato-
gatott csucs. A szimmetria miatt feltehetjiik, hogy az elsé ugras utan B-ben van. Azt kell meghataroznunk, mekkora
valoszintséggel jut el innen el6bb D-be, mint C-be. Ha D-be még C el6tt jut el, akkor kézben A-ban is jarnia kell,
vagyis pont azok az ugras-sorozatok teljesitik a feltételt, amelyeknél a B-bdl induld ugréas-sorozat soran C-be, vagyis
egy szomszédos csticsba jut el utoljara. A szimmetria miatt ennek a valdszintsége p, ezért valébban ¢ = p.

Tehat p = g = 1/3, vagyis a keresett valosziniiség mindharom csics esetén 1/3.

II. megoldas. Annak az esélye, hogy B lesz az utols6, ugyanannyi, mint annak, hogy D, mivel a négyzet szim-
metrikus az AC atlora.

Nézziik, mennyi annak az esélye, hogy a D cstcs az utolsé. Ehhez az sziikséges, hogy el6szor a B-re lépjen, azutan
pedig ugraljon az A és a B kozott, majd egyszer lépjen C-re. Ekkor biztos, hogy a D cstics lesz az utolsé (ha feltehetjiik,
hogy egyszer véget ér az ugralas — ennek bizonyitasat lasd az I. megoldasban). Tehat a lehetséges utak igy néznek ki:
A-B-C—-...,A—-B-A-B-C—-...,A—-B—A—-B—-A—-B—-C—...,....Ezek valoszintisége rendre:
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Ugyanigy 3 annak a valoszindsége, hogy a B cstcs az utolso. Igy a C' csicsra jutd valoszintiség Po = 1— Pp—Pp =
1 1 1
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Megjegyzés. Néhanyan egyenletet irtak fel pl. Pp-re. Ha a bolha az A csticsbol a D-re ugrik, akkor biztosan nem a D az utolso.
Ha a B-re ugrik és utana a C-re, akkor mar biztosan a D az utols6. Ha a B utan visszaugrik az A-ra, akkor onnantdl szamitva
ismét Pp a valoszintség. Ezt 6sszeadva:

amibdl

kovetkezik.
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