Megoldas. A jobb attekinthetGség érdekében legyen 2% = a, 3% = b és 5% = c. Ezekkel a jelolésekkel a megoldandé
egyenlet:
a® 4+ b% 4 2abc + ab® + a®be = a®b + ab® + a*c + a®b + b?c + ab’c.

A jobb oldalt nullara rendezziik és a tagok atcsoportositdsa utédn szorzatta alakitjuk a bal oldalt:

a® — a?b+ b — ab® — a%c + 2abe — b2 + ab® — a®b + a®be — ab’c = 0,
a®(a —b) — b*(a —b) — c(a — b)* — ab(a — b)(a + b) + abc(a — b) = 0.

Most kiemelhets az (a — b), és folytathato a tagok csoportositasa:

(a—1b)(a® = b* — c(a — b) — ab(a+ b) + abc) =0,
(a—0b)[(a—b)a+b—c)—abla+b—c)] =0,
(a—b)(a+b—c)la—b—ab)=0.

Visszatérve a bettik eredeti jelentéséhez és felhasznélva, hogy egy szorzat akkor és csak akkor lehet nulla, ha valamelyik
tényezGje nulla, a kovetkezs eseteket kell megvizsgalni:
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23T = — (5) =1 (mivel 2% #0).

3 xX
Tudjuk, hogy az z — (§> fiiggvény szigorian monoton névekedd, igy pontosan egyszer veszi fel az 1 értéket, x =0

esetén.

2\" 3\"
243" -5"=0 <= (g) +(g) =1 (mlve15w7é0)

2\" 3\" 2\" 3\"
Az x — (5) és r — (g> fiiggvények szigorian monoton csokkenGek. Emiatt az Osszegiik, az x +— (g> + (5)

fiiggvény is szigortian monoton csokkend, igy egyszer veheti fel az 1 értéket, = 1 esetén pedig éppen 1-et vesz fel. Ez
a méasodik megoldasa az egyenletnek.
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20 3" _27.3" =) < (§> —1=2% (mivel 2° # 0).
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Tudjuk, hogy az = — <§> — 1 fliggvény szigorian monoton csokkend, az x — 2% fliggvény szigortian monoton

novekedd, tehat ennek az egyenletnek csak egy megoldasa lehet, az © = —1 pedig megoldas.
Az egyenletnek harom megoldasa van, t =0, z =1 és x = —1.

Megjegyzés. A legtobben eljutottak odaig, hogy 2% = 3%, 2% + 3" = 57 és 2 = 3" + 6" valamelyikének teljesiilnie kell. Sokan
azonban ezeknél az egyenleteknél csupan a megoldast kozolték, és nem indokoltak meg, mas megoldas miért nem lehet — ez egy
pont levonasat eredményezte. Szintén egy pont levonast jelentett, ha valaki a két oldalt z fiiggvényeként dbrazolta, és az abrarol
leolvasta, hogy csak egy megoldas lehet — ez sejtésnek jo lehet, de bizonyitasnak kevés.



