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Megoldas. Kisebb esetekkel valé szamolassal megsejthetjiik, hogy paros sok emelet esetén: 2 >3

A bizonyitashoz hasznaljuk a Lemmat, miszerint: 23" > 32" , ahol n > 1 egész szam.

A Lemmat teljes indukcidval bizonyitjuk. Az allitas n = 1-re igaz (8 > 3), ez az alapja az indukcionak.

Tegyiik fel, hogy 2°" > 3% ', ekkor bizonyitjuk, hogy 2% > 32", Vegyiik észre, hogy 2° = (2*")°, valamint
32" = (32]671)2. Ha tehat a nagyobb oldalt a kébére emeljiik, a kisebb oldalt pedig a négyzetére, akkor megkapjuk
a bizonyitandé allitast. Mivel a két oldal 1-nél nagyobb, a hatvanyozas sordn novekednek. Az indukcios 1épés tehat
igaz, mert nagyobb szdm nagyobb hatvanya nagyobb, mint kisebb szam kisebb hatvanya.

Tehdt 2*" > 32" han > 1.

23 32 23
Most bizonyitsuk az eredeti allitast, ugyantgy teljes indukcioval. Az alap itt: 257 > 32 | ugyanis 23 = 2% =

32
26561 ~ 161640 5 101640 g 327 = 3512 < 10°!2, azaz a bal oldali szam legalabb 1640, a jobb oldali viszont legfeljebb
512 szdmjegyt. .
2% 32"
Az indukcids 1épés az, hogy ha s, = 23 >t = 32 , ahol a két szamban egyarant k darab 2-es szerepel,
23" 32"
akkor sgq1 = 23 > 32 = tx+1, ahol a két szamban egyarant k + 1 darab 2-es szerepel.
sk — tp > 1, mert teljesiil a feltevés és sy, tj, egészek. A Lemma alapjan igy 2°° > 32 > 32" Ez pedig éppen
a belatando allitas, mert mindkét oldalon 1-gyel nétt a 2-esek szama.
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Belattuk tehat altalanosan, hogy ha a 23 ,32 szamok ugyanannyi kettest és harmast tartalmaznak és
23 3
93" 42"
mindegyikbdl legalabb kett6t, akkor teljesiil, hogy 23 > 32 . Ennek egy specidlis esete az, ami a feladatban
szerepel: 50-50 darab kettes és harmas.



