Tetsz6leges olyan n = x1 + x2 + . .. felbontést, amit az a(n)-ben szdmolunk meg, kodoljunk az alabbi modszerrel.
Minden i-re irjuk fel az x; kettes szamrendszerbeli alakjat (az i-edik sorba x;-t irva) ugy, hogy a legnagyobb helyiértéken
allo szamjegyek egymas ala keriiljenek. Mivel a 2% — 1 szam kettes szamrendszerbeli alakja pontosan k db egyesbél 4ll,
a kapott felirasban kizarolag egyesek fognak szerepelni, és az egyesekbdl 4llo sorok hossza lefelé haladva nem csokken.
Ebben a felirdsban minden egyeshez egy jol meghatarozott érték tartozik: ha egy egyestsl jobbra ¢ tovabbi egyes
talalhato, akkor az adott egyes értéke pontosan 2f. A felirasbol adodoan a kodolasbol gy olvashato6 ki az x;, hogy az
i~edik sorban all6 egyesek értékét osszeadjuk.

Ha a most felirt kédolasban oszloponként adjuk Ossze a felirt egyesek értékét, akkor egy n = y1 +y2+. . . felbontést
kapunk, ahol y; jeloli a jobbrél az i-edik oszlopban &ll6 egyesek Gsszértékét. Vilagos, hogy v;11 > 2 - y;, hiszen y;
minden egyesétdl balra all egy y;+1-hez tartoz6 egyes, ami pontosan kétszer annyit ér, mint a téle jobbra &all6. Ez azt
jelenti, hogy az n = y1 + y2 + ... felbontéast b(n)-ben szamoltuk meg. Azt kaptuk, hogy minden a(n)-ben leszamolt
felbontashoz tartozik egy jol meghatérozott b(n)-ben leszédmolt felbontas.

A tovabbiakban azt igazoljuk, hogy a fenti transzformécié kolcsondsen egyértelmd megfeleltetés a kétféle tipusba
tartozo felbontasok kozott. Ezt pedig tigy mutatjuk meg, hogy minden b(n)-ben leszamolt n = y1 +y2+. . . felbontéshoz
konstrualunk egy a(n)-ben leszamolt n = x1 + xo + ... felbontast, amit a fenti transzformécié pontosan az n =
y1 + y2 + . .. felbontasba visz.

Legyen tehat adott egy b(n)-ben leszamolt n = y; + y2 + ... felbontas. A jobb szélsé oszlopban helyezziink el
y1 db egyest egymas felett. Ha mar elkészitettiink 7 oszlopot, akkor ezektdl balra ugy konstrualjuk meg az (i + 1)-
edik oszlopot, hogy az i-edik oszlop minden egyese mellé balrél irunk egy egyest, tovabba még y; 11 — 2 - y; tovabbi
egyest frunk ezen egyesek folé. Ez y,11 > 2 - y; miatt mindig megtehets. Vilagos, hogy ha most minden egyesnek
a fent definialt értéket adjuk, akkor a j-edik oszlopbeli egyesek Gsszértéke pontosan y; lesz minden értelmes i-re. Ha
pedig a felirt egyeseket soronként olvassuk ki kettes szamrendszerbeli szamokként, akkor ezen szamok az n-nek egy
a(n)-ben leszamolt z1 + z2 + . . . felbontésat adjak, amit (a konstrukecié miatt) a fent leirt transzformécié pontosan az
n =1y +yz2 + ... felbontasba visz. Mi pedig éppen ezt akartuk bizonyitani. [

Megjegyzés. A megoldas ramutat arra is, hogyan keletkezett a feladat. A jol ismert Ferrers-diagram konjugalasanak mintajara
teremtiink bijekciot a kétféle particiotipus kozott azzal a kiilonbséggel, hogy mig a Ferrers-diagramban minden jel értéke 1, ez
a feladatban egy kett6hatvany, ami a diagrambol egyértelmien kikovetkeztethets. Ha tehat Ferrers-diagramként (azaz ,egyes
szamrendszerben”) értelmezziik az
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reprezentaciot, akkor az a 14 =1 + 3 4+ 3 4 7 particiot jelenti, aminek konjugaltja a
14=1+1+14+1+3+3+4.

Ugyanez a diagram a feladatbeli kodolas szerint az a(n)-ben leszamolt 142 = 1+ 747+ 127 particiot kodolja, amihez a b(n)-ben
leszamolt
142 =1+24+4+84+18+36+73

partici6 tartozik.



