A binomiélis egyilitthatok mintajara legyen

B(n,0)=1, és B(n,k)= a”i’;;;;l' : af;f“, ha 1<k<n.

Az n szerinti indukcioval bizonyitjuk, hogy B(n, k) egész szam.

A k=0 és k = n esetekben az allitdsunk trivialis, hisz B(n,0) = B(n,n) = 1. Ez a megfigyelés egyuttal az n = 1
esetet is bizonyitja. Tegyiik fel tehat, hogy 0 < k < n, és B(n', k') € Z teljesiil minden 1 < k' < n' < n értékre.

Az (1) definiciobol lathatjuk, hogy
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A feladat feltétele szerint az a,, szadm oszthat6é ay és a,—_j legnagyobb kozos osztojaval. Ezért vannak olyan z, y
egész szamok, amelyekre arx + an—ry = an. Ezt beirva (2)-be,
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Az indukcits feltevés szerint a jobb oldalon &ll6 szamok egészek, igy B(n, k) is egész. O

Megjegyzések. 1. Az 1,2 3, ... sorozatra trivialisan fennall a kivant feltétel. A feladat erre a konkrét sorozatra éppen a a
binomialis egyiitthatok egész tulajdonsagat allitja. A kitzott feladat tehat arra mutat ra, hogy a szorzatok hanyadosanak egész
tulajdonsaga mar egy, az a1, az, ... sorozatrol kikotott joval gyengébb feltételbdl is kovetkezik.

2. Tobb versenyz§ probalkozott annak becslésével, hogy egy p prim milyen kitevén osztja a szamlalot, illetve a nevezét. Nem
nagyon nehéz megmutatni, hogy tetsz6leges ¢ primhatvanynak legalabb annyi t6bbszorése van az an, an-1,...,an—kr+1 Szdmok
kozott, mint az a1, az,...,ak—1 - - ar szdmok kozott. Ebbsl a megfigyelésbél pedig kénnyen adodik a feladat megoldasa.



