Megoldas. El6szor azt latjuk be, hogy a G, H, F pontok egy egyenesbe esnek.

FHCB hurnégyszog, mivel mindegyik pontja rajta van a BFC héaromszog koré irt korén. Hasonléan HGDC' is
hturnégyszog. Mindebbdl

FHC< =180° — FBC« = CBA«,
CHG< =180° — GDC« = CDA«.

CBA< + CDA< = 180°, hiszen ABCD hurnégyszog. Tehat FHC<+ CHG< = 180°, igy a G, H, F pontok valoban
egy egyenesbe esnek.

Most belatjuk, hogy a HCK A, illetve a H DK B négyszogek hurnégyszogek.

Az ABCD hirnégyszog megvaltoztatasaval bizonyos szogek megvaltozhatnak, de az, hogy a két négyszog hurnégy-
sz0g ekkor is analog modon bizonyithato. (Ilyen eset lehet, ha példaul a K pont atkeriil az AC' szakasz B-vel atellenes
oldalara.)

Ehhez a CK A<+ AHC< = 180°, illetve a DK B<t + BH D<t = 180° feltételeket kell igazolnunk.

A keriileti és kozépponti szogek tétele miatt:

CKA4=2-CBA« =28, valamint DKB<« =2-DAB< =2a.
Tehat elegend6 belatnunk, hogy:

AHC< =180°—-28 és BHD<=180°—2a,
AHC< =180° - (FHC<+ AHG<«), BHD< =180°— (FHB<+ DHG<).
Most pedig igazoljuk, hogy:
FHB<«=DHG<=«a, FHC<=AHG<=p.
FHB< = FCB< az FHCB hirnégyszogben, és

FCB<« =180° — BCD«<x = DAB< = «a.

Ugyanigy DHG< = DCG< = 180° — BCD<« = DAB< = «. A maésik szogpéarnal sziikségiink lesz még egy hurnégy-
szogre, a BHGA négyszogre. Ez a négyszog is hirnégyszog, hiszen

BHG< =180°— BHF< = 180° — BCF< = BCD< =180° — DABq,
és igy GAB<+ BHG< = 180°. Tehat GABH hurnégyszog, igy:
AHG< = ABG<a = ABC«< = 6.

Mivel F'HC B hirnégyszog:
CHF< =180°— FBC<x = ABC« = §5.

Tehat igazoltuk, hogy a HCK A és a HDK B négyszogek hurnégyszogek, igy ratérhetiink a bizonyitandé allitasra.

Legyen a HCK A négyszog koré irt kore a, HDKB-é b, ABCD-¢é pedig k. Végezziink k alapkord inverzié,
mely sordn a-t és b-t invertaljuk. Mindkét kor képe egyenes lesz, hiszen ezen kordk atmennek k kdzéppontjan, K-n.
Maésrészrol, mivel A, B, C, D egyarént k pontjai, az inverzi6 ezeket helyben hagyja. Tehéat a képe egy egyenes, mely
atmegy az A és C pontokon — ez éppen az AC egyenes. Hasonldan b képe a BD egyenes lesz. Ezek metszéspontja F.
Az a és b invertalasa soran kaptunk egy olyan pontot, mely a és b inverzén is rajta van. Az inverzio két kiilonb6z6
ponthoz két kiilonb6z6 pontot rendel. Ez azt jelenti, hogy E az a és b kézos pontjanak inverze lesz. Az a és b két kozos
ponttal rendelkezik: H-val és K-val. Koziilik K az alapkor kozéppontja, melynek nincs inverze. Ebbdl kovetkezik,
hogy H inverze FE, vagyis K, H és E egy egyenesen van.

1Az I. 324. feladat az inverzié bemutatasa volt prezentacié segitségével:
http://www.komal.hu/verseny/feladat.cgi?a=feladat&f=I1324&1=hul
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