Megoldas. Legyen v =y = 0:

F(O+0)+ £(0)- f(0)=0%-0>42-0-0,
£(0)2+ f(0) =0,
fO)-(F(0)+1)=0

Egy szorzat pontosan akkor nulla, ha valamely tényezGje nulla, igy f(0) =0 vagy f(0) = —1.
Legyen y = 0 és x tetszbleges:

fl@+0)+ f(z) - f(0) =2 0? + 2z -0,
f@)+ fz) - f(0) = f(z) - (1+ f(0)) =0.

Ha f(0) = 0, akkor a szorzat els6 tényez§jének kell nullanak lennie:

ez viszont nem megoldas példaul x = y = 1-re:
F@) + 1) =12-1242-1-1,
0+ 3.

Tehat f(0) = —1.
Legyen y = —x:

Felhasznéalva, hogy f(0) = —1:

Legyen itt x = 1:
ff(=1) =0.
Egy szorzat pontosan akkor nulla, ha valamelyik tényezgje nulla.
Ha f(1) =0, akkor legyen y = 1 és z tetszGleges:
flx+1)+ fl@)- f(1) =212+ 221,
flz+1)+ f(z)-0=a? + 2a,
flx4+1) =22 + 2.

Tehat ekkor f(z) = (z —1)° +2(z — 1) = 2* — 1.
Ha f(—1) = 0, akkor legyen y = —1 és z tetszsleges:

flr =1+ fz)- f(=1) = 2® - (=1)" + 2z - (1),
flx—1)+ f(x)-0=a* -2z,
flx—1)=2*— 2.

Tehat ekkor is f(z) = (z+1)> = 2(z + 1) = 2% — 1.
Ez a megoldas valéban jo:

fla+y)+f@) - fly) =@+y)’ -1+ (@ -1) (> - 1) =
=22 42y +y® —1+2%y% —2® — > + 1 =22y + 2.

Tehét az egyetlen ilyen f fiiggvény az f(z) = 2% — 1.



