I. megoldas. Mindkét megoldas soran fel fogjuk hasznalni a kdvetkezd, ismert allitast.

Lemma. Ha egy sikidomot két részre osztunk, a részek teriiletei Ty és To, sulypontjaik pedig S1 és So, akkor
a sikidom S sulypontja az S1S2 szakasznak az a pontja, melyre T : To = S5S5 : S.S1 teljesiil.

Tudjuk, hogy a szabalyos 6tszog atloja parhuzamos az 6tszdg szemkozti oldalaval. Mivel a rombusz szemkozti
oldalai is parhuzamosak s egy adott ponton at egy adott egyenessel csak egy parhuzamos htuzhato, ezért F' megegyezik
az. EC és BD atlok metszéspontjaval.

Legyen a BCDEF 06tszoglemez stlypontja S. Ha a lemezt a C'D szakasz f felez&merdlegesével osztjuk két részre,
akkor a részek f-re nézve szimmetrikusak, tehat sulypontjaik is azok, amibdl a lemma miatt kovetkezik, hogy S rajta
van f-en.

Osszuk most az Otszoglemezt az EC egyenessel két részre. Az igy keletkezett két haromszog, BCF és DEC
egyenlGszara, mert a rombusz oldalainak egyenlGsége miatt BF = AFE, tehat mindkét haromszognek van két-két
olyan oldala, melyek hossza megegyezik a szabalyos 6tsz0g oldalanak hosszaval. Legyen a C'F, illetve CE szakaszok
felez6pontja M, illetve Ms, a BCF és DEC haromszogek stulypontja pedig S, illetve Sy (1. dbra). Mivel béarmely
haromszogben a silypont harmadolja a stlyvonalakat, ezért ekkor S; a BM7, Sy pedig a DMy szakasz EC' egyeneshez
kozelebbi harmadolépontja. Mivel a két haromszog egyenls szara, igy BM; 1 CF és DM, 1 CFE. Ezért annal
a merdleges tengelyes affinitasnal, melynek tengelye az EC egyenes, aranya pedig 1/3, a B pont képe S1, a D pont
képe So, a tengelyen 1év6 F' pont képe pedig 6nmaga lesz. Ezért az affinitasnal a BF' D egyenes képe az S1FSe egyenes
lesz, azaz 5152 atmegy F-en.
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1. dbra

A lemma miatt a konkav 6tszoglemez silypontja az 5155 szakaszon is rajta van, tehat nem lehet més, mint f és
51852 metszéspontja. Vagyis a BCDFEF konkév 6tszoglemez stulypontja az F' pont.

II. megoldas. Jelolje a szabéalyos 6tszog koré irhato kor kdzéppontjat K, az ABFE rombusz atloinak metszés-
pontjat pedig M. A szimmetria miatt nyilvanvald, hogy ezek a pontok egyuttal a szabalyos 6tszog, illetve a rombusz
silypontjai is. Ha tehdt a BCDEF konkav 6tszoglemez silypontja IV, akkor a lemma alapjan K az M N szakasznak
az a pontja, melyre MK : KN = Tgpcper : Taprr teljesiil.

A teriiletek ardnyat konnyen meghatarozhatjuk. Legyen a szabalyos 6tszog oldalanak hossza 1. Ismert, hogy ekkor
atléinak hossza (\/5 + 1) /2. A szabalyos 6tsz6g minden szoge 108°, ezért a koréirhato korben az oldalaihoz tartozo ke-

180° — 108°
riileti szog — = 36° (2. dbra). Egy haromszog teriiletét két oldalabol és az azok altal bezart szog szinuszabol

kiszdmolva kapjuk, hogy
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Az AKFE haromszog egyenlGszaru és szarszoge 360° /5 = 72°, tehat alapon fekvd szogei 54°-osak. Vagyis

MEK< = AEK< — AEM< = 54° — 36° — 18° — @,

ezért az M EF haromszogben EK szogfelezs. Tehat a szogfelezGtétel szerint
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Vagyis az F' pontra teljesiil, hogy MK : KF = Tpcper : TaprE, s mivel ilyen tulajdonsagi pont csak egy van
az M K félegyenesen, ezért a lemmabol kovetkezik, hogy a BCDEF konkav 6tszoglemez silypontja F.

Megjegyzés. Altalaban egy sokszoglemez stlypontja nem esik egybe a sokszog cstcsai altal alkotott pontrendszer sulypont-
javal, ez csak haromsz0g esetén igaz. Errdl részletesebben Bogddn Zoltdnnak a B. 3295. feladathoz kapcsolodo cikkéber[]
és a WikipediarE olvashatunk. Azok a megoldok, akik a konkav Gtszoglemez csticsaiba mutaté vektorok szdmtani kozepének
segitségével probaltdk meghatarozni a lemez silypontjat, rossz megoldast adtak.

!Bogdan Zoltan: Megjegyzés a B. 3295. feladathoz — alakzatok salypontjarél, KéMaL, 50 (2000. februar), 72-75.
http://db.komal.hu/KomalHU /cikk.phtml?id=200059.
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