Megoldas. Megmutatjuk, hogy van olyan egységsugart zart korlemez, amely legalabb harom P-beli pontot tar-
talmaz. A megoldas soran tetszéleges A pont esetén k4 az A kozéppontu egységsugard zart korlemezt jeloli.

El6szor azt latjuk be, hogy van két olyan P-beli pont, melyek tévolsaga kisebb, mint 2. Legyen P, € P tetsz6leges
halmazbeli pont, ) pedig olyan pont, melyre P; @) = 1. Ekkor kg nem tartalmazza a belsejében P;-et, ezért a feltételek
szerint van olyan P, € P pont, melyet kg a belsejében tartalmaz. Ekkor PP, rovidebb, mint kg atmérdje, azaz
PP <2 (1 dbm).
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1. dbra

Ezért van olyan R pont (a Py, illetve Py kozéppontt 1 sugaru kérvonalak két metszéspontja koziil az egyik), melyre
RP, = RP, = 1. Tehat kr nem tartalmazza a belsejében sem Pj-et, sem Ps-t, ezért a feltételek szerint van olyan
P; € P pont, melyet kg a belsejében tartalmaz (2. dbra). Vagyis kg tartalmazza a P;, Py és Ps3 pontok mindegyikeét,
s ezzel allitasunkat belattuk.
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