Megoldas. Vezessiink be 1j ismeretleneket. Legyen a = x + y és b= zy. Ekkor
2?4+ 9% = (;v+y)2—2:by=a2—2b: 13
és
3 +yd = (z —i—y)3 —3zy(z +9y) = a® — 3ab = a(a2 — 3b) = 35.

Igy az 4j egyenletrendszer:

(1) a? — 2b = 13,
(2) a(a® — 3b) = 35.

Az (1) egyenlet héromszorosabol: —6b = 3(13 — a”).
A (2) egyenlet kétszeresébol: a(2a® — 6b) = 70.
Ebbe behelyettesitve az el6z6t: a (2a2 + 3(13 — a2)) =70.
A kapott egyenlet harmadfoki:
a® —39a+ 70 = 0.

Vegyiik észre, hogy az eredeti egyenletrendszernek z = 2 és y = 3 megoldésa, vagyis a = 5 megoldésa a harmadfoku
egyenletnek.
Osszuk el a bal oldalt (a — 5)-tel:

3 _
o —3%a+70 =a? 4+ 5a — 14.
a—>95
Az a®45a—14 = 0 masodfoki egyenlet megoldasai a = 2 és a = —7. Ezek alapjan a®—39a+70 = (a—>5)(a—2)(a+7) = 0.
2-13
Az (1) egyenletbdl b = a , igy a megoldasok:
a=>5, b=06,
9
-9 h=_2
a ) 27
a = —7, b == 18

Ebbél 2 megfelel értékeit a Viéte-formulak alkalmazéasaval kapjuk meg: a 22 — az + b = 0 egyenlet megoldasai = és y
(tetszoleges sorrendben). Igy
1. a =5, b =6 esetén:

22—5z+6:0, amib6l 1 =2, y1 =3 és x2 =3, y2 = 2.

9
2.a=2,b= —3 esetén:

22— 22— g =0, amibdl:

V22 V22 V22

I'g:l—T, y3:1+T es $4:1+T, y4:1—

[\

3.a=—7,b=18 esetén pedig:
224+ T72418=0,
ekkor nem kapunk valds gyokoket.
A kapott megoldasok kielégitik az eredeti egyenletrendszert.



