Megoldas. Legyen K BC< = «. Ekkor a feltételek szerint ABK < = 2a. E szogek segitségével felirva az ABK és
K BC haromszogek teriiletét, kapjuk hogy

AB - BK -sin2«

Taprk = 5 , valamint
BK - BC -sin«
Txpc = 5

A két haromszog B cstcshoz tartozé magassaga kozos, B-vel szemkozti oldalaik aranya pedig 2 : 1, mert K az AC
oldal harmadolépontja. Ezért Tapk : Tk pc = 2 : 1. Ebb6] a sin 2a = 2 sin a cos a azonossagot is felhasznélva kapjuk,
hogy
AB-BK -sinacosa = BK - BC - sina,
BC

i i 0 miatt = —.
vagyis (sina # 0 miatt) cos 1B
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Legyen M a B-bél indul6 BK félegyenesnek az a pontja, melyre BM = BA. Ekkor cosa = B ezért BOM< =

90°. Tovabbé az ABM haromszog egyenlGszart, szarszoge 2«, ezért alapon fekvs szogei M AB<t = AM B< = 90° — a.

Legyen az A-bol BC-re allitott merdleges talppontja N, az AN és BK szakaszok metszéspontja pedig P. A PN B
derékszogld haromszog egyik hegyesszoge «, ezért a méasik hegyesszog BPN< = 90° — a. Ekkor M PA< = 90° — «
is, mert M PA< és BPN< csucsszogek, tehat egyenlGek. Ez azt jelenti, hogy az APM haromszog is egyenlszart,
mert M-nél és P-nél 1évG szogei megegyeznek. Ezért az alaphoz tartozé magassaga, AL, felezi az M P alapot, tehat L
az M P szakasz felez6pontja.

Legyen az AM szakasz felezGpontja Q. Ekkor QL az APM , QF pedig az AM C haromszog kdzépvonala. A kdzépvo-
nalak parhuzamosak a haromszogek megfelels oldalaival, azaz AP-vel, illetve M C-vel. E két utébbi viszont egyméssal
is parhuzamos, mert mindkett6 meréleges BC-re. Tehat QF és QL is mer6legesek BC-re. Vagyis a Q-bol BC-re allitott
merGleges tartalmazza F-et és L-et is, ezért F'L is merGleges BC-re, ami épp a bizonyitandé allitas.



