I. megoldas. A megoldés kulcsa az a tény, hogy egy egyenls oldalt tetraéder koriilirt gombjének K kozéppontja
egybeesik a tetraéder S silypontjaval.

Tekintsiik az egyenls oldalu tetraéderiink AB;C D1 A; BC1 D bennfoglalo paralelepipedonjat (1. ¢bra). Mivel a szem-
kozti paralelogrammalapok nem megfelel$ atloi egyenl6k, ezért minden lapja téglalap, vagyis igazabdl téglatestet ad-
tunk meg. Ekkor K éppen a téglatest koré irt gobmb koézéppontja, hisz ez a gomb A, B, C, D-t tartalmazza. Tovabba S
az AC oldal F felez6pontjat (AB1C D; kozéppontjat) és a BD oldal G felezSpontjat (A BC1 D kbzéppontjat) 6sszekotd
szakasz felez6pontja. Mindketts definicié a téglatest kozéppontjat adja meg, ezért K = S.

1. dbra

Legyen Sy az ABC haromszog stulypontja. A tetraéder geometriajabol ismert, hogy S a DSy stlyvonal Sp-hoz
kozelebbi negyedelGpontja. Legyen Kmerdleges vetiilete az ABC sikra Ky, akkor az

AKoK, BKoK, CKyK

haromszogek egybevagoak, hiszen derékszogi haromszogek, melyeknek atfogoja (r) és KoK befogdja megegyezik,
emiatt
KoA = KoB = KyC,

vagyis K¢ az ABC haromszog koré irt kor kozéppontja (2. dbra).

2. dbra

Tekintsiik az Sy kozépponta 4-szeres nagyitast. Ezzel a transzforméciéval, mint tudjuk, S képe D lesz, s ekdzben
Ky (az S = K pont vetiilete az ABC sikon) a D pont vetiiletébe, Do-ba képzsdik (3. dbra).

3. dbra

Ezzel megkaptuk, hogy a D pont merdéleges vetiilete, vagyis a tetraéder D-bél indulé magassaganak talppontja
az ABC haromszog So Ko Euler-vonaléra illeszkedik.

Megjegyzés. A feladat kittizése, igy a megoldas is feltételezi, hogy az ABC haromszognek van Euler-vonala, azaz Sy # Ko.
Ismert, hogy ez pountosan akkor all fenn, ha ABC haromszog nem szabalyos. Vagyis a feladat allitasa és a bizonyitas csakis nem
szabalyos, egyenld oldali tetraéderekre érvényes. (Szabalyos tetraéderben D vetiilete ABC-re éppen So= Ko.)



II. megoldas. Jeloljiik az ABC haromszog magassagpontjat M-mel, a koréirt korének kdzéppontjat O-val, és a D-
b6l indulé magassag talppontjat D'-vel (4. dbra). Tiikrozziik C-t az AB szakasz ABC sikban 1év6 felez merdleges
egyenesére, ami dthalad az O ponton, a tiikdrképe legyen C’. A tiikrdzés miatt AC = BC' és BC = AC’. A tetraéder
egyenld oldali, ezért AC = BD és BC = AD. Ekkor AC' = AD és BC' = BD, ezért az ABDA =2 ABC'A, vagyis D
és (' rajta van az AB szakaszra és ABC sikra meréleges C' DE sikon. Ebben a sikban fut a tetraéder DD’ magassaga,
ezért D' rajta van a C'E egyenesen, ami az ABC haromszog C M magassagénak O pontra vett tiikorképe. Hasonléan
belathato, hogy D’ pont rajta van az ABC haromszog tobbi magassaganak O-ra valo tiikorképén is, ezért a D’ pont
M tiikérképe O-ra. M és O rajta van az Euler-egyenesen, ezért D’ is.
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