I. megoldas. Kozépiskoldban rendszeresen eléforduld feladat a kovetkezs: konvex szogtartomany tetszéleges P
bels6 pontjan keresztiil huzhato olyan egyenes, amelynek szogszarak kozé es szakaszat az adott P pont felezi. A meg-
oldashoz kézéppontosan tiikrozni kell az egyik szogszarat az adott P pontra. A konvexitds miatt a tiikkrozott félegyenes
metszi a méasik szogszarat. Ez a pont lesz az egyik szakaszvégpont. Ezt a pontot a P-vel 6sszekotve kapjuk a megfelels
egyenest.

Az el6bbi eredmény felhasznalasaval tekintsiik a négyoldala konvex térszoglet két-két szemben lévs félegyenese
altal meghatarozott szogtartomanyokat, tovdbba ezek metszetét, ami egy félegyenes. Ezt kovetSen vegyilink ennek
a metszésvonalnak a tartomanyba esé félegyenesén egy tetszéleges K pontot, amely a paralelogramma kozéppontja
lesz. Most hasznaljuk fel az el6bb idézett feladat eredményét, hogy konvex szogtartomanyban barmely ponthoz lehet
ugy egy szakasz htizni, hogy a szakasz végpontjai a szarakon vannak, s a szakasz felezGpontja az adott pont. Ezt végezziik
el a K ponttal és a két szogtartomannyal. Igy keletkezik négy olyan pont, ami két metsz6 egyenesen helyezkedik el,
tehét egy sikban van, és a négyszog atloi felezik is egymaést, tehat valéban egy paralelogrammét kapunk.

-

IL. megoldas. Tekintsiink egy tetszoleges konvex testszdgletet. Legyen a csticsa P. Induljanak P-bél az @, b, ¢, d
egységvektorok, melyek rendre a P-bé&l induld élekre illeszkednek, koriiljarasuk egyik sorrendjében.

Legyen « tetsz6leges pozitiv valos szam. Ismert, hogy a tér barmely vektora (egyértelmien) elallithaté harom
nem komplanaris vektor linearis kombinaciojaként. A I;, d és —¢ vektorok nem komplanarisak, igy léteznek olyan f,
~ és § valos szamok, hogy ad = 654— 5d + ~v(—¢). Ekkor ~¢ — 5d = ﬁg— ad. Az egyenlet két oldalan 1évé vektorok
parhuzamosak egymassal, hiszen egyenlGek, valamint kezd6 és végpontjaik a négy ,élen” vannak (3, v és ¢ pozitivak,
hiszen a konvexitas miatt ad végpontja a g, d és —¢ vektorok altal kifeszitett térrészben van), igy a rajuk illeszkedd
sik paralelogrammat metsz ki a testszogletbdl.



