Megoldas. Az A; B1C1 haromszog derékszogi csucsa vagy valamelyik befogén vagy az atfogon van.
L. eset: a derékszogl csucs az atfogon taldlhato. Ekkor az Ay BBy Ch négyszog hurnégyszog, mivel szemkozti szo-
geinek osszege 180° (1. dbra).
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Az azonos hurhoz tartozoé keriileti szogek egyenlok, igy A1 BCi1<t = A1 B1C1<t = 45°, tehat az ABC<-et a BC
szakasz felezi. Mivel az ABC haromszog egyenl$ szarid, ezért ez a szogfelezd egyben oldalfelezs is, és igy a C1 pont
az AC szakasz felez6pontjaban talalhato (2. dbra).
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2. dbra

Legyen a B pont a BC, az A; pont pedig az AB oldal felez6pontja. Ekkor az A1 B1Cy és az ABC haromszog
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k6zotti hasonlosagi arany 1:2. Mivel BC' = 1, ezért AC = /2 és igy A\ B, = \/7_

Tekintslink egy masik, C cstcs, egyenl szaru derékszogd haromszoget. Mivel Cy1 B; L BC, ezért ilyet csak dgy
kapunk, ha egy Cy kbézéppontu, r» > Cy B; sugart korrel metssziik el az ABC haromszog befogdit. A kapott haromszog
befogdja igy nagyobb lesz, mint C1B;, és igy nyilvan az atfogdja is nagyobb lesz, mint az A; B1C7 héaromszogé:
FH > A By.

Tehéat ebben az esetben A; By minimuma —.

II. eset: a derékszogl csucs az egyik befogén talalhaté.

Legyen A1 By = x és B1C = y. Ekkor A,C; = V2.

Jelolje a CB1Cy szoget a. Ekkor CCyBi<t = 180° — 45° — o = 135° — av. Ebb6l AC1 A1« = 180° — CCL Bi< —
B1C1A1<< = « és igy AA1C1<t = 135° — . Tehat a BiCC1A és a C1AALN a szdgei egyenl6ek, ezért a két haromszog
hasonlo. Igy
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51 = %, amibsl AC) =yV2 (8. dbra).
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Mivel BC' = 1, ezért egyrészt BBy = 1 — y, masrésat AC = V2, és ebbsl CC; = V2 — yv/2. Tudjuk, hogy
AA; = V2CC1, amibsl AA; = V2(V2 —yv2) =2 -2y, ésigy 1B =1—(2—2y) =2y — 1.
Az A; BB; haromszogben felirhatjuk a Pitagorasz-tételt:

2y —1)° + (1 —y)> =22, vagyis 5y> —6y+2 =22

Lathato, hogy z-nek pontosan akkor van minimuma, amikor az 5y* — 6y + 2 kifejezésnek (ha a kifejezés értéke ott
b

pozitiv). Ennek a méasodfoku fiiggvénynek a minimumhelye y = %= T35 g—ben van, ekkor
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Tehat az A; By tavolsag minimélisan % lehet.



