I. megoldas. Definidljuk az f, fiiggvényt a pozitiv egész szamparokon a kovetkezSképpen:
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A bevezetett jeloléssel az Osszeg a kovetkezSképpen alakithato:
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I1. megoldas. Megoldasomhoz 6tletet adott a KiMaL Forum: Erdekes matekfeladatok 3931. bejegyzése.

Rajzoljunk oszlopdiagramot a derékszogl koordinata-rendszer elsé siknegyedébe tgy, hogy az x tengely k-adik
2

egységszakasza folé [2} magassagu oszlopot rajzolunk. Az oszlopok egyiittes teriilete ekkor a jobb oldal értékét adja,

és az oszlopok ,ereszkednek”; ahogy k értéke ng. Most tekintsiik ezt, mint sordiagramot: nézziik meg, milyen hosszi
sor 16g ki az y tengely a ((k — 1)2)—edikt6l a k2-edik egységszakaszig terjedd tartomanyabol. Mivel csak négyzetszam
magassagu oszlopok vannak, az itt kilogd sorok egyiitt egy téglalapot alkotnak, melynek teriilete a két oldalanak
a szorzata. Az egyik oldala 2k — 1, a masik pedig az a hossz, amennyire ez benyulik. A téglalap addig tart, amig az
a-adik oszlop magassaga legalabb k%, azaz
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Mivel a egész, azért [ k} > a. Tehét a sorok altal alkotott k-adik téglalap teriilete (2k —1) [ k} ezzel azt kaptuk, hogy

a bal oldali 6sszeg is a diagram teriiletét adja. Ezzel bizonyitottuk az allitast.



