Megoldas. Az n = p’fl . pé“? ~~~~~ piff primtényezds felbontast pozitiv egész szdm pozitiv osztéinak szdma

4

d(n) = (ky + 1) (k2 + 1) ... (ke + 1) = [ [ (k: + 1).

a) Ha az egzotikus szam pératlan, akkor minden osztoja is csak paratlan lehet, tehat az osztok szdma is paratlan.
A fentiek alapjan az osztok szamét ugy kaptuk, hogy mindegyik primkitev6hoz egyet adtunk és ezeket Gsszeszoroztuk.
Latjuk, hogy k; + 1 minden ¢ = 1,2,...,¢ esetén paratlan szam, vagyis minden k; paros. Az n szam mindegyik
primtényezGjének kitevGje paros, az n négyzetszam.

b) Tekintsiik az n = p? ~1 alaku pozitiv egészeket, ahol p paratan primszam. Mivel a primszamok szdma végtelen,
ezekbdl a szamokbol végtelen sok van. Az ilyen alakd szamok osztoinak szama d(n) = p — 1+ 1 = p, tehat d(n) | n.
Ezzel végtelen sok egzotikus szdmot talaltunk.

Megjegyzés: A feladat b) kérdésére bar a legtobben a fenti konstrukciot valasztotték, tovabbi érdekes egzotikus szamokat is
mutattak a versenyzk. A teljesség igénye nélkiil ezek koziil néhéany:
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