Megoldas. Az egyenl$ oldala tetraéder szemkozti élei egyenld hosszuak, igy a bennfoglalé paralelepipedon lapjain
az atlok egyenl@k, vagyis a paralelogramma lapok téglalapok, a bennfoglalo paralelepipedon téglatest. A tetraéder élei
a bennfoglalé téglatest lapatloi, igy a téglatest élei Pitagorasz-tételek segitségével szamolhatok:

a? +b? =281, b2+ ¢ =169, ¢ + a® = 400.
Az egyenletrendszer megoldasa a = 16, b = 5, ¢ = 12. Helyezziik el a tetraédert célszerten a koordinata-rendszerben:
A(0,0,0), B(16,5,0), C(16,0,12), D(0,5,12).

Mivel két-két-két él megegyezik, ezért harom kiilonb6z6 hajlasszog van. Legyenek az ABC, ACD, az ABC, ABD,
valamint az ACD, ABD sikok éltal meghatarozott hajlasszogek rendre @1, w2, p3. Az ABC sik esetében az AB és E
vektorok mindegyikére meréleges n(U,V, 1) vektor lesz a sik normalvektora. Ez mindkét, nem parhuzamos vektorra
merGleges:

AB -n= 16U 45V =0,
AC - n = 16U +12 = 0.
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Ebbél az egyenletrendszerbdl n <_Z’ = 1>, illetve az ezzel parhuzamos n 4p~(15, —48,—20). Az A ponton atmend

ABC sik egyenlete ez alapjan
15z — 48y — 20z = 0.

Hasonl6 szamolassal az AC'D sik egyenlete
—15z — 48y + 20z = 0.
A két sik normalvektora
napc(15,—-48,-20), n,ep(—15,—-48,20).

Mivel a normélvektorok merélegesek a megfeleld sikra, illetve — jelen esetben — a szdgtartoménnyal ellentétes irdnyba
mutatnak, ha skalarszorzatukat vessziik, megkapjuk az altalunk keresett ¢ hajlasszog kiegészit6 szogét. Tehat

napc Nacp = |Rapcl [nacpl - cos(180° — p1).

Ebbdl 152 4+ 482 — 202 1679
—_ _|_ —_
= — = — =~ 124 980.
cos 152 + 482 + 202 2929’ 1 :

A tovabbi szogek meghatarozasahoz az ABD sik norméalvektora

napp(15,—48,20).

Az el6z6hoz teljesen hasonlo szamitassal, figyelembe véve a skaléris szorzat felirdsanal, hogy a tetraéder belseje felé,
vagy ellentétes irdnyba mutatnak a normaélvektorok, megkapjuk, hogy
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(P2 = arccos 5929 ~ 43,38°, illetve 3 = arccos 2929 ~ 32,18°.



